
                  ฟังก์ชัน  คือ  สมการความสัมพนัธ์ระหวา่งค่า x และ y โดยมีคา่ x  แทนปริมาณใดๆท่ีป้อนเขา้ไปใน

สมการความสัมพนัธ์แลว้ทาํใหเ้กิดค่า y  ซ่ึงแทนปริมาณใดๆท่ีเป็นผลลพัธ ์

หัวใจสําคญั!!!!!ของสมการความสัมพนัธ์ระหวา่งค่า x และ y ท่ีจะสามารถเรียกวา่ ฟังก์ชัน

ไดน้ัน่  คือ  เม่ือป้อนค่า x ใดๆลงไปในสมการความสัมพนัธ์นั้นๆ แล้ว   จะต้องได้ค่า y เพยีงค่าเดียว

เท่านั้น 

 ตัวอย่าง    จงพจิารณาว่าสมการความสัมพนัธ์ท่ีกาํหนดให้ต่อไปนีเ้ป็นฟังก์ชันหรือไม่ 

  

 

  

กราฟของฟังกช์นักําลงัสอง
( พาราโบลา )

แนะนําฟังกช์นั (function)

1) y  =  2x – 3  เป็นฟังกช์นั     

      ไม่เป็นฟังกช์นั

       

 เป็นฟังกช์นั

      ไม่เป็นฟังกช์นั

       

 เป็นฟังกช์นั

      ไม่เป็นฟังกช์นั

       

 เป็นฟังกช์นั

      ไม่เป็นฟังกช์นั

       

 เป็นฟังกช์นั

      ไม่เป็นฟังกช์นั

       

 เป็นฟังกช์นั

      ไม่เป็นฟังกช์นั

       

2) 2 3y x= −

3) 7 2y x= − 4) 23y x=

5) 22x y= 6) 2 2 9x y+ =
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              รูปแบบการเขียนฟังกช์นัสามารถเขียนได ้2 รูปแบบ  ซ่ึงก็จะมีลกัษณะการแสดงความสัมพนัธร์ะหวา่ง

ค่า  x  และ y ท่ีแตกต่างกนั   แต่ก็ยงัคงมีความหมายเดียวกนัในการนาํเสนอความสัมพนัธ์ระหว่างค่า x และ y 

ดงัตวัอยา่งดงัต่อไปน้ี 
 

รูปแบบท่ี 1 รูปแบบท่ี 2 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

    ตัวอย่าง     จากฟังกช์นัท่ีกาํหนดใหต่้อไปน้ี 

 

                      

 

          จงหาค่าของ       

       

   

 

 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 จาก    y  =  4x – 7        จงหาค่าของ  y  เม่ือ  x = 3  จาก    f(x)  =  4x – 7          จงหาค่าของ  f(3) 

f(x)  =  7x + 1           

g(x)  =  x2 + 3            

h(x)  =  2x2– x – 5          

 

 1)    f(2) 2)    g(3) 3)    h(– 4) 
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             จากสมการความสัมพนัธ์ระหว่าง x และ y ท่ีสอดคล้องกับสมการ

นั้นๆ  เม่ือเรานาํค่า (x,y) ท่ีไดม้าเขียนแสดงเป็นจุดลงในแกนพิกดั x และ y  ซ่ึง

เราจะเรียกว่า จุดพิกัด    ซ่ึงจุดพิกดัจากสมการความสัมพนัธ์ใดๆนั้นท่ีเรียงต่อ

กนัจนเกิดเป็นเส้นต่างๆนั้นเราเรียกวา่ กราฟ 

 

            

 

          เม่ือฟังกช์นักค็ือสมการความสัมพนัธ์ระหวา่ง x และ y   ดงันั้นความสมัพนัธ์ท่ีเป็นฟังกช์นักย็อ่มมีกราฟ

ไดเ้ช่นเดียวกนั   สาํหรับในหัวขอ้น้ีเราจะมาทาํการศึกษา กราฟของฟังก์ชันกาํลังสอง ซ่ึงเราอาจจะเรียก

ฟังกช์นักาํลงัสองน้ีวา่  สมการพาราโบลา  โดยท่ีลกัษณะของสมการและกราฟจะเป็นอยา่งไรนั้นจะอธิบาย

ในลาํดบัต่อไป 

ajnunu.com 
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     ใหน้กัเรียนพิจารณาตวัอยา่งสมการความสัมพนัธ์ระหวา่ง x กบั y ท่ีกาํหนดใหต่้อไปน้ี  พร้อมทั้งวาดกราฟ 

      ตัวอย่างท่ี 1      สมการ     y  =  x 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

      ตัวอย่างท่ี 2      สมการ     y  =  x2                                   ตัวอย่างท่ี 3      สมการ     y  =  – x2 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ลกัษณะสมการความสมัพนัธข์อง x , y ท่ีทําใหเ้กิดกราฟพาราโบลา 

ปx        

        

 

x 
y 

จากตารางขา้งบนจะไดจุ้ดคู่อนัดบั (x,y) ท่ีจะเป็นแนวของ

กราฟท่ีจะเกิดขึ้น ดงัน้ี ___________________________ 

_____________________________________________ 

จะสังเกตไดว้า่ลกัษณะของกราฟท่ีเกิดขึ้นนั้นมีลกัษณะ

เป็น____________จึงเรียกความสัมพนัธ์(สมการ) _______

วา่__________________________________________ 

ปx        

        

 

x 
y 

จากตารางขา้งบนจะไดจุ้ดคู่อนัดบั (x,y) ท่ีจะเป็น

แนวของกราฟท่ีจะเกิดขึ้น  ดงัน้ี  

_______________________________________

_______________________________________ 

 

ปx        

        

 

x 
y 

จากตารางขา้งบนจะไดจุ้ดคู่อนัดบั (x,y) ท่ีจะเป็น

แนวของกราฟท่ีจะเกิดขึ้น  ดงัน้ี  

_______________________________________

_______________________________________ 
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      ตัวอย่างท่ี 4      สมการ     x  =  y2                                   ตัวอย่างท่ี 5       สมการ     x  =  – y2 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

         จากลกัษณะสมการความสัมพนัธ์ระหวา่ง x กบั y  ของตวัอยา่งท่ี 2-5 นั้น  จะสังเกตเห็นไดว้า่พจน์ของตวั

แปร x หรือ y พจน์ใดพจน์หน่ึงมีดีกรีหน่ึง  ส่วนอีกพจน์หน่ึงจะมีดีกรีสอง  ซ่ึงจะสังเกตไดว้า่กราฟท่ีเกิดขึ้นนั้น  

จะมีลกัษณะเป็นเส้นโคง้ท่ีปลายของเส้นโคง้นั้น พุ่งออกไปในทางเดียวกันและบานออกไปได้เร่ือยๆแบบ

สมมาตรกนั  เรียกลกัษณะของกราฟดงักล่าวว่า_____________________________และเรียกสมการดงักล่าว

นั้นวา่_________________________________ ซ่ึงจะแบ่งลกัษณะของกราฟออกได ้4 ลกัษณะ ดงัน้ี 

 

 

  

 

 

 

ปx        

        

 

x 
y 

จากตารางขา้งบนจะไดจุ้ดคู่อนัดบั (x,y) ท่ีจะเป็น

แนวของกราฟท่ีจะเกิดขึ้น  ดงัน้ี  

_______________________________________

_______________________________________ 

 

ปx        

        

 

x 
y 

จากตารางขา้งบนจะไดจุ้ดคู่อนัดบั (x,y) ท่ีจะเป็น

แนวของกราฟท่ีจะเกิดขึ้น  ดงัน้ี  

_______________________________________

_______________________________________ 

 

ลกัษณะของกราฟพาราโบลาท่ีปลายเปิดดา้นบน 

เรียกวา่ _______________________________ 

ลกัษณะของกราฟพาราโบลาท่ีปลายเปิดดา้นล่าง 

เรียกวา่ _______________________________ 

ลกัษณะของกราฟพาราโบลาท่ีปลายเปิดดา้นขวา 

เรียกวา่ _______________________________ 

ลกัษณะของกราฟพาราโบลาท่ีปลายเปิดดา้นซา้ย 

เรียกวา่ _______________________________ 

5

    
    

ajn
unu 

    
  a

jnunu 

  a
jnunu 

    
ajn

unu 

   a
jnunu 

    
    



            สาํหรับหวัขอ้น้ีกราฟของพาราโบลาท่ีเราจะทาํการศึกษานั้น   จะมีเพียงแค่ 2  ลกัษณะ   คือ  

 

 

 

 

 

            ดงันั้น  สมการความสัมพนัธ์ระหวา่ง x กบั y ท่ีเราจะศึกษานั้น  จะประกอบไปดว้ยพจน์ของตวัแปร y ท่ี

มีดีกรีหน่ึง   ส่วนพจน์ของตวัแปร x นั้นจะมีดีกรีสูงสุดคือสอง  โดยอาจจะมีพจน์ของตวัแปร x ท่ีมีดีกรีหน่ึง

ประกอบอยูด่ว้ยก็ได ้   ดงัตวัอยา่งต่อไปน้ี    

 

      ตัวอย่าง      สมการ     y  =  2(x + 1)2                                    

 

 

 

 

 

 

 

         จากสมการท่ีกาํหนดให้มา                   y      =      2(x + 1)2     

       y  =   2(x2 + 2x + 1)   

       y  =   2x2 + 4x + 2 

 

         จะเห็นไดว้า่สมการพาราโบลาท่ีกาํหนดให้ตอนแรกนั้น   อาจเขียนให้อยูใ่นรูปสมการท่ีมีทั้งพจน์ของตวั 

    แปร x ท่ีมีดีกรีสองและพจน์ของตวัแปร x ท่ีมีดีกรีหน่ึงร่วมกนัอยูใ่นสมการไดด้ว้ย 

          

          จากตวัอยา่งขา้งตน้จึงขอสรุปวา่  สมการความสัมพนัธ์ระหวา่ง x กบั  y  ท่ีอยูใ่นรูปหรือสามารถจดัใหอ้ยู่

ในรูปของ                                                                                                                       จะเป็นสมการพาราโบลา 

กราฟพาราโบลาหงาย กราฟพาราโบลาควํ่า  

ปx        

        

 

x 
y 

จากตารางขา้งบนจะไดจุ้ดคู่อนัดบั (x,y) ท่ีจะเป็น

แนวของกราฟท่ีจะเกิดขึ้น  ดงัน้ี 
  

_______________________________________ 

_______________________________________ 
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  ตัวอย่าง     จงพจิารณาสมการความสัมพนัธ์ท่ีกาํหนดให้ว่าเป็นสมการกราฟพาราโบลาหรือไม่  

1)      

 

 

 

 

 

 

2)  

 

3)      

 

 

 

 

 

 

4)    

 

 

5)      

 

 

 

 

 

 

 

6)  

 

 

7)      

 

 

 

 

 

 

 

8)  

 

 

     y  =   3x2 – x – 5  

       เป็นสมการพาราโบลาเพราะสามารถอยูใ่นรูป 

  y = ax2+bx+c  มี a = ____ , b = ____ , c = _____ 

       ไม่เป็นสมการพาราโบลา       

      

       เป็นสมการพาราโบลาเพราะสามารถอยูใ่นรูป 

  y = ax2+bx+c  มี a = ____ , b = ____ , c = _____ 

       ไม่เป็นสมการพาราโบลา       

      

y  =   4x – 7 – 5x2  

       เป็นสมการพาราโบลาเพราะสามารถอยูใ่นรูป 

  y = ax2+bx+c  มี a = ____ , b = ____ , c = _____ 

       ไม่เป็นสมการพาราโบลา       

      

       เป็นสมการพาราโบลาเพราะสามารถอยูใ่นรูป 

  y = ax2+bx+c  มี a = ____ , b = ____ , c = _____ 

       ไม่เป็นสมการพาราโบลา       

      

       เป็นสมการพาราโบลาเพราะสามารถอยูใ่นรูป 

  y = ax2+bx+c  มี a = ____ , b = ____ , c = _____ 

       ไม่เป็นสมการพาราโบลา       

      

       เป็นสมการพาราโบลาเพราะสามารถอยูใ่นรูป 

  y = ax2+bx+c  มี a = ____ , b = ____ , c = _____ 

       ไม่เป็นสมการพาราโบลา       

      

       เป็นสมการพาราโบลาเพราะสามารถอยูใ่นรูป 

  y = ax2+bx+c  มี a = ____ , b = ____ , c = _____ 

       ไม่เป็นสมการพาราโบลา       

      

       เป็นสมการพาราโบลาเพราะสามารถอยูใ่นรูป 

  y = ax2+bx+c  มี a = ____ , b = ____ , c = _____ 

       ไม่เป็นสมการพาราโบลา       

      

y2  =  x2 + 3x – 1  6x2 + 4y  =  0   

y  =   – 3(x + 1)2   

2

7 0
3 2
y

x
− =

−
  

21 2 3x
y
= −   

y – (x – 5)(x + 5)  = 0  
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         กราฟพาราโบลาสาํหรับหวัขอ้น้ี  จะแบ่งออกเป็น 2 ลกัษณะ   คือ ______________________________     

       ส่วนประกอบของกราฟพาราโบลา 

   1)    จุดยอด (vertex)  ของกราฟพาราโบลา      

• บางคร้ังอาจเรียกวา่ _____________________    

• นิยมเขียนจุด (x,y) ท่ีเป็นจุดยอดของกราฟ          

              พาราโบลาวา่ ______________ 

• จุดยอดของกราฟพาราโบลาหงายนั้น   

คือ __________________________________ 

• จุดยอดของกราฟพาราโบลาควํ่านั้น   

 คือ__________________________________ 

     ห า ก พิ จ า ร ณ า จ า ก ลั ก ษ ณ ะ ข อ ง ก ร า ฟ

พาราโบลาแลว้นั้น อาจจะมองได้ว่าจากจุดยอด

ของกราฟนั้นจะมีเส้นกราฟ (อาจะเรียกว่า แขน

ของกราฟ) บานออกมาไปทั้งทางด้านซ้ายและ

ทางด้านขวาเร่ือยๆ โดยไม่ส้ินสุดในลักษณะ

สมมาตรกนัและเส้นกราฟท่ีบานออกไปนั้ นจะ

ไม่ตัดกัน  โดยปลายเส้นกราฟท่ีบานออกไป

เร่ือยๆนั้นอาจจะมีการเขียนหัวลงศรลงไปด้วย  

เพื่อแทนการไม่ส้ินสุดของกราฟ 

    ข้อตกลง     ค่าสูงสุดหรือตํ่าสุดของกราฟพาราโบลาน้ัน  จะพจิารณาจากค่า y ของกราฟพาราโบลา 

                     จาก     กราฟพาโบลาหงายนั้นจะมีจุดยอด (h,k) เป็นจุด ____________แต่ไม่มีจุด__________ 

              จะได้ว่า ;                       ค่าตํ่าสุด คือ _______________แต่ค่าสูงสุด_____________  

       จาก     กราฟพาโบลาควํ่านั้นจะมีจุดยอด (h,k) เป็นจุด ____________แต่ไม่มีจุด__________ 

              จะได้ว่า ;                       ค่าสูงสุด คือ _______________แต่ค่าตํ่าสุด_____________  

     2)    แกนสมมาตร (axis of symmetry)    เป็นเส้นตรงแนวด่ิง (ตั้งฉากกบัแกน x) ท่ีลากผา่นจุดยอด (h,k) ของ

กราฟพาราโบลา  โดยท่ีเส้นแกนสมมาตรนั้นจะแบ่งกราฟออกเป็นสองส่วนเท่าๆกนัหรืออาจจะกล่าวได้

วา่  “ หากพบักราฟพาราโบลาตามแนวแกนสมมาตรแลว้นั้น  เส้นกราฟทั้งทางดา้นซา้ยและทางดา้นขวา

นั้นจะทบักนัไดส้นิท ” 

                       

ลกัษณะและสว่นประกอบของกราฟพาราโบลา 

      สมการเส้นตรงท่ีเป็นแกนสมมาตร  คือ ____________ 

พาราโบลาหงาย 

พาราโบลาควํ่า 
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  ตัวอย่าง      จงตอบคําถามจากกราฟพาราโบลาท่ีกาํหนดให้ต่อไปนี ้  

 1)  

 

 

 

 

 

 

 2)  

 

 

 

 

 

 

 3)  

 

 

 

 

  

• กราฟน้ีมีลกัษณะเป็นกราฟพาราโบลา _________ 

 

 

• จุดยอดหรือจุดวกกลบั (h,k)  คือ  __________  

ซ่ึงจะเป็นจุด ____________ของกราฟ  โดยท่ี

กราฟพาราโบลาน้ีจะไม่มีจุด ____________ 

 • สมการแกนสมมาตร  คือ  _____________ 

 • ค่าสูงสุดหรือค่าตํ่าสุดนั้น  จะพิจารณาจากค่า y  

ท่ีมีค่าสูงสุดหรือตํ่าสุดของกราฟพาราโบลา 

ดงันั้น   ค่าสูงสุด  คือ   _________________ 

             ค่าตํ่าสุด  คือ   _________________ 

 

• กราฟน้ีมีลกัษณะเป็นกราฟพาราโบลา _________ 

 

 

• จุดยอดหรือจุดวกกลบั (h,k)  คือ  __________  

ซ่ึงจะเป็นจุด ____________ของกราฟ  โดยท่ี

กราฟพาราโบลาน้ีจะไม่มีจุด ____________ 

 • สมการแกนสมมาตร  คือ  _____________ 

 • ค่าสูงสุดหรือค่าตํ่าสุดนั้น  จะพิจารณาจากค่า y  

ท่ีมีค่าสูงสุดหรือตํ่าสุดของกราฟพาราโบลา 

ดงันั้น   ค่าสูงสุด  คือ   _________________ 

             ค่าตํ่าสุด  คือ   _________________ 

 

• กราฟน้ีมีลกัษณะเป็นกราฟพาราโบลา _________ 

 

 

• จุดยอดหรือจุดวกกลบั (h,k)  คือ  __________  

ซ่ึงจะเป็นจุด ____________ของกราฟ  โดยท่ี

กราฟพาราโบลาน้ีจะไม่มีจุด ____________ 

 • สมการแกนสมมาตร  คือ  _____________ 

 • ค่าสูงสุดหรือค่าตํ่าสุดนั้น  จะพิจารณาจากค่า y  

ท่ีมีค่าสูงสุดหรือตํ่าสุดของกราฟพาราโบลา 

ดงันั้น   ค่าสูงสุด  คือ   _________________ 

             ค่าตํ่าสุด  คือ   _________________ 
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 4)  

 

 

 

 

 

  

 5)  

 

 

 

 

 

 

 6)  

 

 

 

 

 

 

• กราฟน้ีมีลกัษณะเป็นกราฟพาราโบลา _________ 

 

 

• จุดยอดหรือจุดวกกลบั (h,k)  คือ  __________  

ซ่ึงจะเป็นจุด ____________ของกราฟ  โดยท่ี

กราฟพาราโบลาน้ีจะไม่มีจุด ____________ 

 • สมการแกนสมมาตร  คือ  _____________ 

 • ค่าสูงสุดหรือค่าตํ่าสุดนั้น  จะพิจารณาจากค่า y  

ท่ีมีค่าสูงสุดหรือตํ่าสุดของกราฟพาราโบลา 

ดงันั้น   ค่าสูงสุด  คือ   _________________ 

             ค่าตํ่าสุด  คือ   _________________ 

 

• กราฟน้ีมีลกัษณะเป็นกราฟพาราโบลา _________ 

 

 

• จุดยอดหรือจุดวกกลบั (h,k)  คือ  __________  

ซ่ึงจะเป็นจุด ____________ของกราฟ  โดยท่ี

กราฟพาราโบลาน้ีจะไม่มีจุด ____________ 

 • สมการแกนสมมาตร  คือ  _____________ 

 • ค่าสูงสุดหรือค่าตํ่าสุดนั้น  จะพิจารณาจากค่า y  

ท่ีมีค่าสูงสุดหรือตํ่าสุดของกราฟพาราโบลา 

ดงันั้น   ค่าสูงสุด  คือ   _________________ 

             ค่าตํ่าสุด  คือ   _________________ 

 

• กราฟน้ีมีลกัษณะเป็นกราฟพาราโบลา _________ 

 

 

• จุดยอดหรือจุดวกกลบั (h,k)  คือ  __________  

ซ่ึงจะเป็นจุด ____________ของกราฟ  โดยท่ี

กราฟพาราโบลาน้ีจะไม่มีจุด ____________ 

 • สมการแกนสมมาตร  คือ  _____________ 

 • ค่าสูงสุดหรือค่าตํ่าสุดนั้น  จะพิจารณาจากค่า y  

ท่ีมีค่าสูงสุดหรือตํ่าสุดของกราฟพาราโบลา 

ดงันั้น   ค่าสูงสุด  คือ   _________________ 

             ค่าตํ่าสุด  คือ   _________________ 
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 7)  

 

 

 

 

 

  

 8)  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

• กราฟน้ีมีลกัษณะเป็นกราฟพาราโบลา _________ 

 

 

• จุดยอดหรือจุดวกกลบั (h,k)  คือ  __________  

ซ่ึงจะเป็นจุด ____________ของกราฟ  โดยท่ี

กราฟพาราโบลาน้ีจะไม่มีจุด ____________ 

 • สมการแกนสมมาตร  คือ  _____________ 

 • ค่าสูงสุดหรือค่าตํ่าสุดนั้น  จะพิจารณาจากค่า y  

ท่ีมีค่าสูงสุดหรือตํ่าสุดของกราฟพาราโบลา 

ดงันั้น   ค่าสูงสุด  คือ   _________________ 

             ค่าตํ่าสุด  คือ   _________________ 

 

• กราฟน้ีมีลกัษณะเป็นกราฟพาราโบลา _________ 

 

 

• จุดยอดหรือจุดวกกลบั (h,k)  คือ  __________  

ซ่ึงจะเป็นจุด ____________ของกราฟ  โดยท่ี

กราฟพาราโบลาน้ีจะไม่มีจุด ____________ 

 • สมการแกนสมมาตร  คือ  _____________ 

 • ค่าสูงสุดหรือค่าตํ่าสุดนั้น  จะพิจารณาจากค่า y  

ท่ีมีค่าสูงสุดหรือตํ่าสุดของกราฟพาราโบลา 

ดงันั้น   ค่าสูงสุด  คือ   _________________ 

             ค่าตํ่าสุด  คือ   _________________ 
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สมการพาราโบลารปู  Vertex Form 

 

     รูปแบบของสมการพาราโบลาในหวัขอ้น้ีแบ่งออกเป็น 2 รูปแบบ  คือ  Vertex Form  และ  Quadratic Form 

        

     

  

 

 
             

    

 

              จากสมการพาราโบลาท่ีกาํหนดใหต่้อไปน้ี  

   

 

 

 

    

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 รปูแบบของสมการกราฟพาราโบลา 

โดยท่ี a , h , k  เป็นค่าคงตวั และ a ≠ 0 

y   =  a (x  – h )2 + k  

     y   =   a x 2     เม่ือ   h , k  = 0    กรณีท่ี 1      

       ค่า a , h , k  ในสมการ vertex form นั้น จะมีผล

ต่อลกัษณะและตาํแหน่งจุดยอดของกราฟพาราโบลา    

ซ่ึงในการศึกษาหัวขอ้น้ีนั้น   เพื่อให้เห็นถึงผลของค่า 

a , h , k  ในสมการ  จึงจะขอแบ่งสมการพาราโบลา

รูป vertex  form  ออกเป็นกรณีต่างๆ ดงัต่อไปน้ี 

P1 :      y  =              

 P2 :      y  =  x2       

  P3 :      y  =  2x2       

P4 :       y  =      

P5 :      y  =  – x2       

P6 :       y  =  – 2x2       

•   P1-P6  มีค่า       

  จึงมี  

•  ยิง่มีค่า              กราฟพาราโบลายิง่ 

 ยิง่มีค่า              กราฟพาราโบลายิง่ 

 

•  P4 ,P5 ,P6    มีค่า                                          

มีผลทาํใหเ้ป็นกราฟ 

•  P1 ,P2 ,P3    มีค่า                                               

มีผลทาํใหเ้ป็นกราฟ 

ข้อสังเกต    P1 P2 P3 

P4 P5 P6 
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    จากสมการพาราโบลาท่ีกาํหนดใหต่้อไปน้ี 

  

   

 

 

 

    

 

 

 

 

 

  

   

 

 

 

    

 

 

 

 

 

 

     y   =   a (x -h )2     เม่ือ   k  = 0    กรณีท่ี 2      

          P3 :    y  = 2(x + 3)2      y  =  2(x – ____ )2  +  ____   

ข้อสังเกต    

          P1 :       y  = 2x2             y  =  2(x – ___ )2  +  ____ 

          P2 :     y  = 2(x – 3)2           y  =  2(x – ____ )2  +  ____    

          P6 :    y  = –2(x + 3)2     y  =  –2(x – _____ )2  +  ______   

          P4 :       y  = –2x2             y  =  –2(x – ___ )2  +  ____ 

          P5 :     y  = –2(x – 3)2           y  =  –2(x – ___ )2  +  ____    

P1- P6   มีค่า __________  จุดยอดจะ   ___________________________ 

ส่วนค่า h นั้นมีผลต่อ   

P1 P2 P3 

P4 
P5 P6 
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ข้อสังเกต    

 

 

    จากสมการพาราโบลาท่ีกาํหนดใหต่้อไปน้ี 

  

   

 

 

 

    

 

 

 

 

 

  

   

 

 

 

    

 

 

 

 

 

 

     y   =   a x 2 + k     เม่ือ  h  = 0    กรณีท่ี 3      

          P3 :    y  = 2x2 – 3      y  =  2(x – ___ )2  +  ____   

          P1 :       y  = 2x2             y  =  2(x – ___ )2  +  ____ 

          P2 :     y  = 2x2 + 3           y  =  2(x – ___ )2  +  ____    

          P5 :    y  = –2x2 – 3      y  =  –2(x – ___ )2  +  ____   

          P4 :       y  = –2x2             y  =  –2(x – ___ )2  +  ____ 

          P3 :     y  = –2x2 + 3           y  =  –2(x – ___ )2  +  ____    

P1- P6   มีค่า                        จุดยอดจะ   

ส่วนค่า k นั้นมีผลต่อ   
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         จากการศึกษาขา้งตน้ทั้ง 3 กรณีแลว้นั้น   ขอสรุปการพิจารณาค่า a , h , k  ในสมการกราฟพาราโบลา 

vertex form พร้อมทั้งลาํดบัขั้นตอนเพื่อทาํการวาดกราฟพาราโบลาอยา่งคร่าวๆ  ดงัน้ี 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                          หมายเหตุ 

 

 

 

 

y   =   a (x  – h )2 +  k  

                         ข้ันตอนท่ี 1   

                         พิจารณาวา่ลกัษณะของกราฟวา่เป็นกราฟพาราโบลาหงายหรือควํ่า  

                         โดยท่ีพิจารณาจากค่า a ดงัน้ี ;  
 

                                              เม่ือ  a ____ 0   จะเป็นพาราโบลา ________      

                                              เม่ือ  a ____ 0   จะเป็นพาราโบลา ________    

ข้ันตอนท่ี 2 

 ค่า h พิจารณาจากจาํนวนท่ีอยูห่ลงั x 

 ในวงเลบ็ง่ายๆวา่ ; 

     เห็น_________ได_้_________   

     เห็น_________ได_้_________ 

ไม่เห็น_________ได_้_________ 

ข้ันตอนท่ี 3 

ค่า k พิจารณาจากจาํนวนท่ีอยูห่ลงั 

 (x-h)2  ง่ายๆวา่ ; 

     เห็น_________ได_้_________   

     เห็น_________ได_้_________ 

 ไม่เห็น_________ได_้_________ 

ข้ันตอนท่ี 4   

เขียนจุดพิกดั (h,k) ซ่ึงจะเป็นจุดยอดของกราฟพาราโบลาลงบนแกนพิกดั  จากนั้นวาด

กราฟพาราโบลาท่ีมีลกัษณะหงายหรือควํ่าท่ีไดม้าการพิจารณาค่า a ลงบนแกนพิกดั  

 
 

       

        สาํหรับการวาดกราฟพาราโบลาอยา่งคร่าวๆนั้น  เราตอ้งการเพียงทราบตาํแหน่งของ

จุดยอด (h,k) และลกัษณะของกราฟพาราโบลาว่าเป็นพาราโบลาหงายหรือควํ่าเท่านั้น   

โดยอาจจะไม่จาํเป็นท่ีจะตอ้งคาํนึงถึงการบานของกราฟว่าจะตอ้งบานมากหรือบานนอ้ย
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           ตัวอย่าง     จากสมการของกราฟท่ีกาํหนดให้   จงตอบคําถามพร้อมวาดกราฟคร่าวๆ 

        1)    

 

     

 

 

 

 

 

 

        2)    

 

     

 

 

 

 

 

        3)    

 

     

 

 

 
 

 

    

 

 

• จากสมการรูป vertex  form ของกราฟพาราโบลา    

มี  a  = ____  ซ่ึง  a ____ 0  ลกัษณะของกราฟ

พาราโบลาน้ีจะเป็นกราฟพาราโบลา ________ 

 

 

 

• จุดยอดหรือจุดวกกลบั (h,k)  คือ  __________  

ซ่ึงจะเป็นจุด ____________ของกราฟ   

 

 

 

สมการ      y  =  x2 + 5 

• จากสมการรูป vertex  form ของกราฟพาราโบลา    

มี a  = ____  ซ่ึง  a ____ 0  ลกัษณะของกราฟ

พาราโบลาน้ีจะเป็นกราฟพาราโบลา ________ 

 

 

 

• จุดยอดหรือจุดวกกลบั (h,k)  คือ  __________  

ซ่ึงจะเป็นจุด ____________ของกราฟ   

 

 

 

• จากสมการรูป vertex  form ของกราฟพาราโบลา    

มี a  = ____  ซ่ึง  a ____ 0  ลกัษณะของกราฟ

พาราโบลาน้ีจะเป็นกราฟพาราโบลา ________ 

 

 

 

• จุดยอดหรือจุดวกกลบั (h,k)  คือ  __________  

ซ่ึงจะเป็นจุด ____________ของกราฟ   

 

 

 

สมการ      y  = 2(x– 4) 2  

สมการ      y  = 21
( 3) 2

4
x− + −  
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        4)    

 

     

 

 

 
 

 

    

 

        5)    

 

     

 

 

 
 

 

    

 

        6)    

 

     

 

 

 
 

 

 

 

 

 
 

• จากสมการรูป vertex  form ของกราฟพาราโบลา    

มี a  = ____  ซ่ึง  a ____ 0  ลกัษณะของกราฟ

พาราโบลาน้ีจะเป็นกราฟพาราโบลา ________ 

 

 

 

• จุดยอดหรือจุดวกกลบั (h,k)  คือ  __________  

ซ่ึงจะเป็นจุด ____________ของกราฟ   

 

 

 

สมการ      y  = 22
( 3) 7

5
x− − +  

• จากสมการรูป vertex  form ของกราฟพาราโบลา    

มี a  = ____  ซ่ึง  a ____ 0  ลกัษณะของกราฟ

พาราโบลาน้ีจะเป็นกราฟพาราโบลา ________ 

 

 

 

• จุดยอดหรือจุดวกกลบั (h,k)  คือ  __________  

ซ่ึงจะเป็นจุด ____________ของกราฟ   

 

 

 

สมการ      y  = 25( 7) 4x − −  

• จากสมการรูป vertex  form ของกราฟพาราโบลา    

มี a  = ____  ซ่ึง  a ____ 0  ลกัษณะของกราฟ

พาราโบลาน้ีจะเป็นกราฟพาราโบลา ________ 

 

 

 

• จุดยอดหรือจุดวกกลบั (h,k)  คือ  __________  

ซ่ึงจะเป็นจุด ____________ของกราฟ   

 

 

 

สมการ      y  = 2x−  

ajnunu.com 
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             ก่อนอ่ืนขอใหผู้เ้รียนพิจารณากราฟพาราโบลาท่ีกาํหนดใหต่้อไปน้ี 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

          จะสังเกตได้ว่า ;  

•    กราฟพาราโบลาควํ่าหรือกราฟพาราโบลาหงายนั้น  ___________________________________ 

 ซ่ึงจุดพิกดัท่ีกราฟพาราโบลาตดัแกน y นั้น จะมีค่า __________________ 

•    ลกัษณะการตดัแกน x ของกราฟพาราโบลา  มี 3 แบบ  คือ 

1) กราฟตดัแกน x ได ้2 จุด   เม่ือ  

            _______________________________________________________________________ 

            _______________________________________________________________________ 

2) กราฟตดัแกน x เพียงแค่ 1 จุด   เม่ือ ___________________________________________ 

     ซ่ึงอาจเรียกวา่ลกัษณะการตดัแบบน้ีวา่     “ _______________________________” 

                      จาก 1) และ 2)  จุดพกิดัท่ีกราฟพาราโบลาตัดแกน x น้ัน จะมีค่า  y = 0     

    3)  กราฟไม่ตดัแกน x   เม่ือ  

    ________________________________________________________________________ 

    ________________________________________________________________________ 

  

                   

 

 

 

การหาจดุตดัแกน x และแกน y จากสมการพาราโบลา vertex form 

     การหาจุดตัดแกน x  

      ใหแ้ทนค่า y = 0  ลงในสมการกราฟพาราโบลา แลว้แกส้มการเพื่อหาค่า x ท่ีจะเป็นจุดตดับนแกน x         

         -  ถา้ค่า x จากการแกส้มการได ้2 ค่า  แสดงวา่ ____________________________________ 

         -  ถา้ค่า x จากการแกส้มการได ้1 ค่า  แสดงวา่ ____________________________________ 

         -  ถา้ค่า x จากการแกส้มการหาค่าไมไ่ด ้ แสดงวา่ __________________________________ 

     การหาจุดตัดแกน y  

      ใหแ้ทนค่า x = 0  ลงในสมการกราฟพาราโบลา แลว้แกส้มการเพื่อหาค่า y ท่ีจะเป็นจุดตดับนแกน y  

      ซ่ึงการแกส้มการนั้นจะได ้________________________________________________________ 

  

ดงันัน้ 
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          จากท่ีได้ทาํการศึกษาเก่ียวกับสมการพาราโบลา vertex form มาแล้วนั้น  อยากให้ผูเ้รียนดูตัวอย่าง

ดงัต่อไปน้ีวา่สมการพาราโบลาหน่ึงๆนั้น  เราควรตอบอะไรไดบ้า้ง   
   

  ตัวอย่าง   จากสมการของกราฟท่ีกาํหนดให้   จงตอบคําถามพร้อมวาดกราฟคร่าวๆ 

1)    

 

     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                   

                

 

 

 

 

 

 

 

 

• จากสมการ vertex form  ของกราฟพาราโบลา    

มี a  = ____  ซ่ึง  a ____ 0  ลกัษณะของกราฟ

พาราโบลาน้ีจะเป็นกราฟพาราโบลา ________ 

 

 

 

กราฟตดัแกน y หรือไม่  กราฟตดัแกน x หรือไม่   มีวิธีพิจารณาได ้2 วิธี 
    

      วิธีท่ี 1  พิจารณาจากลกัษณะกราฟพาราโบลาน้ีมี 

                  จุดยอดอยู ่________________________                                                                                     

   ดังน้ัน   กราฟพาราโบลานี้จะ _________________ 

   _________________________________________ 

      วิธีท่ี 2  ใหแ้ทนค่า y = 0  ลงในสมการพาราโบลา       

      เพื่อหาค่า x ท่ีจะเป็นจุดตดับนแกน x ของกราฟ 

                   

• เส้นแกนสมมาตรเป็นเส้นตรงท่ีผา่นจุดยอด (h,k)  

ของกราฟพาราโบลและขนานกบัแกน y   

ซ่ึงสมการแกนสมมาตรนั้น  จะได ้:   x  =  h 

            ดงันั้น   สมการแกนสมมาตร  คือ  __________ 

• ค่าสูงสุดหรือค่าตํ่าสุดนั้น  จะพิจารณาจากค่า y  

ท่ีมีค่าสูงสุดหรือตํ่าสุดของกราฟพาราโบลา 

ดงันั้น   ค่าสูงสุด  คือ   _________________ 

             ค่าตํ่าสุด  คือ   _________________ 

 

• จุดยอดหรือจุดวกกลบั (h,k)  คือ  __________  

ซ่ึงจะเป็นจุด ____________ของกราฟ  โดยท่ี

กราฟพาราโบลาน้ีจะไม่มีจุด ____________ 

 

 

 
กราฟพาราโบลารูปน้ีมีจุดยอด (h,k) อยูบ่นแกน y  
          

ดังน้ัน   กราฟพาราโบลานีจ้ะ _______________ 

_______________________________________  
 

หรืออาจจะหาจุดตดัแกน y นั้น ไดจ้ากการแทน

ค่า x = 0 ลงไปในสมการเพื่อหาค่า y ท่ีจะเป็น

จุดตดับนแกน y ของกราฟ 

        

 

จะไดว้า่ ;  กราฟตดัแกน y ท่ีจุด ____________   

 

   กราฟจะตดัแกน x  

   ท่ีจุด_________________________________   

   กราฟจะไม่ตดัแกน x 

เม่ือแทน y = 0 แลว้หาค่า x _________  จะไดว้า่ ; 

 

 สมการ    22( 4)y x= −      
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2)    

 

     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                   

                

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

กราฟตดัแกน y หรือไม่  
กราฟตดัแกน x หรือไม่   มีวิธีพิจารณาได ้2 วิธี 
    

2( 3) 4y x= + −    

• เส้นแกนสมมาตรเป็นเส้นตรงท่ีผา่นจุดยอด (h,k)  

ของกราฟพาราโบลและขนานกบัแกน y   

ซ่ึงสมการแกนสมมาตรนั้น  จะได ้;   x  =  h 

            ดงันั้น   สมการแกนสมมาตร  คือ  __________ 

• ค่าสูงสุดหรือค่าตํ่าสุดนั้น  จะพิจารณาจากค่า y  

ท่ีมีค่าสูงสุดหรือตํ่าสุดของกราฟพาราโบลา 

ดงันั้น   ค่าสูงสุด  คือ   _________________ 

             ค่าตํ่าสุด  คือ   _________________ 

 

• จุดยอดหรือจุดวกกลบั (h,k)  คือ  __________  

ซ่ึงจะเป็นจุด ____________ของกราฟ  โดยท่ี

กราฟพาราโบลาน้ีจะไม่มีจุด ____________ 

 

 

 

จะไดว้า่ ;  กราฟตดัแกน y ท่ีจุด ____________  

 

      วิธีท่ี 2  ใหแ้ทนค่า y = 0  ลงในสมการพาราโบลา       

      เพื่อหาค่า x ท่ีจะเป็นจุดตดับนแกน x ของกราฟ 

                   

 กราฟพาราโบลาควํ่าหรือหงายนั้น  แขนของ

กราฟพาราโบลาจะบานออกไปทางดา้นซา้ยและ

ทางดา้นขวาไดเ้ร่ือยๆ 
          

  ดังน้ัน   กราฟพาราโบลานีจ้ะ ______ แกน  y  

โดยจุดตดัแกน y นั้น หาไดจ้ากการแทนค่า x = 0 

ลงไปในสมการเพื่อหาค่า y ท่ีจะเป็นจุดตดับน

แกน y ของกราฟ 

        

 

• จากสมการ vertex form  ของกราฟพาราโบลา    

มี a  = ____  ซ่ึง  a ____ 0  ลกัษณะของกราฟ

พาราโบลาน้ีจะเป็นกราฟพาราโบลา ________ 

 

 

 

   วิธีท่ี 1  พิจารณาจากลกัษณะกราฟพาราโบลาน้ีมี 

   จุดยอดอยู ่________________________________                                                                                  

    ดังน้ัน  กราฟพาราโบลานี้จะ _________________ 

 

สมการ     

   กราฟจะตดัแกน x  

   ท่ีจุด_________________________________   

   กราฟจะไม่ตดัแกน x 

เม่ือแทน y = 0 แลว้หาค่า x _________  จะไดว้า่ ; 
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3)    

 

     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                   

                

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

กราฟตดัแกน y หรือไม่  
กราฟตดัแกน x หรือไม่   มีวิธีพิจารณาได ้2 วิธี 
    

21
( 4) 2

3
y x= − − +    

• เส้นแกนสมมาตรเป็นเส้นตรงท่ีผา่นจุดยอด (h,k)  

ของกราฟพาราโบลและขนานกบัแกน y   

ซ่ึงสมการแกนสมมาตรนั้น  จะได ้;   x  =  h 

            ดงันั้น   สมการแกนสมมาตร  คือ  __________ 

• ค่าสูงสุดหรือค่าตํ่าสุดนั้น  จะพิจารณาจากค่า y  

ท่ีมีค่าสูงสุดหรือตํ่าสุดของกราฟพาราโบลา 

ดงันั้น   ค่าสูงสุด  คือ   _________________ 

             ค่าตํ่าสุด  คือ   _________________ 

 

• จุดยอดหรือจุดวกกลบั (h,k)  คือ  __________  

ซ่ึงจะเป็นจุด ____________ของกราฟ  โดยท่ี

กราฟพาราโบลาน้ีจะไม่มีจุด ____________ 

 

 

 

จะไดว้า่ ;  กราฟตดัแกน y ท่ีจุด ____________  

 

      วิธีท่ี 2  ใหแ้ทนค่า y = 0  ลงในสมการพาราโบลา       

      เพื่อหาค่า x ท่ีจะเป็นจุดตดับนแกน x ของกราฟ 

                   

 กราฟพาราโบลาควํ่าหรือหงายนั้น  แขนของ

กราฟพาราโบลาจะบานออกไปทางดา้นซา้ยและ

ทางดา้นขวาไดเ้ร่ือยๆ 
          

  ดังน้ัน   กราฟพาราโบลานีจ้ะ ______ แกน  y  

โดยจุดตดัแกน y นั้น หาไดจ้ากการแทนค่า x = 0 

ลงไปในสมการเพื่อหาค่า y ท่ีจะเป็นจุดตดับน

แกน y ของกราฟ 

        

 

• จากสมการ vertex form  ของกราฟพาราโบลา    

มี a  = ____  ซ่ึง  a ____ 0  ลกัษณะของกราฟ

พาราโบลาน้ีจะเป็นกราฟพาราโบลา ________ 

 

 

 

   วิธีท่ี 1  พิจารณาจากลกัษณะกราฟพาราโบลาน้ีมี 

   จุดยอดอยู ่________________________________                                                                                  

    ดังน้ัน  กราฟพาราโบลานี้จะ _________________ 

 

สมการ     

   กราฟจะตดัแกน x  

   ท่ีจุด_________________________________   

   กราฟจะไม่ตดัแกน x 

เม่ือแทน y = 0 แลว้หาค่า x _________  จะไดว้า่ ; 
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สมการพาราโบลารปู Quadratic Form 
 

               

     

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

        จะเห็นไดว้า่ค่า a ท่ีใชใ้นการบอกลกัษณะของกราฟพาราโบลาวา่เป็นพาราโบลาหงายหรือควํา่ของสมการ

รูป vertex form กบัค่า a ของสมการรูป  quadratic form นั้นเป็นค่าเดียวกนั   ดังน้ัน  เราจึงสามารถใช้ค่า a 

จากสมการรูป  y  =  ax2 + bx + c   (quadratic form)  ในการพิจารณาลกัษณะของพาราโบลานั้นๆว่าหงายหรือ

ควํ่าได ้    

           แต่ทว่า      ค่า(h,k) ซ่ึงเป็นจุดยอดของกราฟพาราโบลาน้ัน                      

เราไม่สามารถพิจารณาจากสมการรูป  y  =  ax2 + bx + c   (quadratic form) แลว้ทราบไดใ้นทนัทีเหมือนกบัการ

พิจารณาจากสมการรูป  y  =  a(x – h)2+ k    (vertex form)   
 

              ดงันั้น  เราจึงตอ้งมาทาํการศึกษาเก่ียวกบัวิธีการหาค่า (h,k) ซ่ึงจะเป็นจุดยอดของกราฟพาราโบลาจาก

สมการรูป y  =  ax2 + bx + c   (quadratic form)    ซ่ึงแบ่งวิธีการหาค่า (h,k) ออกไดด้งัน้ี 

 

โดยท่ี  a , b , c  เป็นค่าคงตวั 

  และ     a ≠ 0 
y   =  a x 2 + b x  + c  

จากสมการ                       y  =  2(x + 3)2– 9    

       จากท่ีไดท้าํการศึกษารูปแบบของสมการพาราโบลา vertex form มาแลว้นั้น   ต่อจากน้ีจะเป็นการศึกษา

รูปแบบของสมการพาราโบลา quadratic form  ซ่ึงทั้งสองรูปแบบน้ีจะมีความเช่ือมโยงและเก่ียวขอ้งกนัอยู่ 

ซ่ึงอยากให้ผูเ้รียนได้พิจารณาถึงความเช่ือมโยงและเก่ียวข้องกันของสมการพาราโบลาทั้ง 2 รูปแบบ           

ดงัตวัอยา่งท่ีจะแสดงต่อไปน้ี  

vertex form          

quadratic form          

!!! 
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จาก                     y    =    x2  –  6x  +  5 

1)  จากสมการรูป  quadratic form  พิจารณาพจน์      

      ax2 + bx  (โดยท่ี a = 1)  แลว้ทาํใหเ้ป็นพหุนาม  

     กาํลงัสองสมบูรณ์ตามน้ี 

      

วิธีการจัดรูป  

      

2)  เปล่ียนกาํลงัสองสมบูรณ์ใหอ้ยูใ่นรูปวงเลบ็ท่ี 

     ยกกาํลงัสองตามรูปแบบความสมัพนัธ์ดงัน้ี       

      

จาก                     y   =   – 3x2  –  12x   –  8 

1)  จากสมการรูป  quadratic form  พิจารณาพจน์      

      ax2 + bx  (โดยท่ี a = 1)  แลว้ทาํใหเ้ป็นพหุนาม  

     กาํลงัสองสมบูรณ์ตามน้ี 

      

วิธีการจัดรูป  

      

2)  เปล่ียนกาํลงัสองสมบูรณ์ใหอ้ยูใ่นรูปวงเลบ็ท่ี 

     ยกกาํลงัสองตามรูปแบบความสัมพนัธ์ดงัน้ี       

      

3)   จดัสมการใหอ้ยูใ่นรูป  vertex form 

                           y  =  a(x – h)2+ k    

 

3)   จดัสมการใหอ้ยูใ่นรูป  vertex form 

                           

 

      

 

       พิจารณาตัวอย่างต่อไปน้ี  ซ่ึงเป็นการใช้หลักการของพหุนามกาํลังสองสมบูรณ์นํามาจัดรูปสมการ

พาราโบลา y  =  ax2 + bx + c  (quadratic form)  ใหเ้ป็นรูปสมการพาราโบลา  y  =  a(x – h)2+ k    (vertex form)   
             

    ตัวอย่างท่ี 1    จงจดัรูปสมการพาราโบลา  y  =  x2 – 6x + 5  ใหอ้ยูใ่นสมการพาราโบลารูป  y  =  a(x – h)2+ k    
 

 

 

      

 

 

 

 

 

 

 

  ตัวอย่างท่ี 2  จงจดัรูปสมการพาราโบลา y = – 3x2 – 12x – 8  ใหอ้ยูใ่นสมการพาราโบลารูป  y  =  a(x – h)2+ k    
 

 

 

      

 

 

 

 

 

 

 

 

    ใชห้ลกัการของกําลงัสองสมบรูณม์าจดัรปูสมการใหเ้ป็น ver t ex  for m     วิธีท่ี 1      

ค่า a = _____ซ่ึง  a ___ 0 

จะเป็นพาราโบลา _____ 

จุดยอด (h,k) = ________ 

ค่า a = _____ซ่ึง  a ___ 0 

จะเป็นพาราโบลา _____ 

จุดยอด (h,k) = ________ 

y  =  a(x – h)2+ k 

y  =  a(x – h)2+ k 

(หนา้ ± หลงั)2 = (หนา้)2 ± 2(หนา้)(หลงั) + (หลงั)2 

 (หนา้)2 ± 2(หนา้)(หลงั) + (หลงั)2 

(หนา้ ± หลงั)2 = (หนา้)2 ± 2(หนา้)(หลงั) + (หลงั)2 

 (หนา้)2 ± 2(หนา้)(หลงั) + (หลงั)2 
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จาก                        y = 
22

4 8
3

x x+ +  

1)  จากสมการรูป  quadratic form  พิจารณาพจน์      

      ax2 + bx  (โดยท่ี a = 1)  แลว้ทาํใหเ้ป็นพหุนาม  

     กาํลงัสองสมบูรณ์ตามน้ี 

      

วิธีการจัดรูป  

      

2)  เปล่ียนกาํลงัสองสมบูรณ์ใหอ้ยูใ่นรูปวงเลบ็ท่ี 

     ยกกาํลงัสองตามรูปแบบความสัมพนัธ์ดงัน้ี       

      

3)   จดัสมการใหอ้ยูใ่นรูป  vertex form 

                                      

      

จาก                          y  =   – 4x2  –  8x 

1)  จากสมการรูป  quadratic form  พิจารณาพจน์      

      ax2 + bx  (โดยท่ี a = 1)  แลว้ทาํใหเ้ป็นพหุนาม  

     กาํลงัสองสมบูรณ์ตามน้ี 

      

วิธีการจัดรูป  

      

2)  เปล่ียนกาํลงัสองสมบูรณ์ใหอ้ยูใ่นรูปวงเลบ็ท่ี 

     ยกกาํลงัสองตามรูปแบบความสัมพนัธ์ดงัน้ี       

      

3)   จดัสมการใหอ้ยูใ่นรูป  vertex form 

                                      

 

      

  ตัวอย่างท่ี 3  จงจดัรูปสมการพาราโบลา  y = 
22

4 8
3

x x+ +   ใหอ้ยูใ่นสมการพาราโบลารูป  y =  a(x – h)2+ k    
 

 

 

      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  ตัวอย่างท่ี 4    จงจดัรูปสมการพาราโบลา   y =  – 4x2 – 8x   ใหอ้ยูใ่นสมการพาราโบลารูป  y  =  a(x – h)2+ k    
 

 

 

      

 

 

  

 

 

 

 

ค่า a = _____ซ่ึง  a ___ 0 

จะเป็นพาราโบลา _____ 

จุดยอด (h,k) = ________ 

ค่า a = _____ซ่ึง  a ___ 0 

จะเป็นพาราโบลา _____ 

จุดยอด (h,k) = ________ 

y  =  a(x – h)2+ k 

y  =  a(x – h)2+ k 

(หนา้ ± หลงั)2 = (หนา้)2 ± 2(หนา้)(หลงั) + (หลงั)2 

(หนา้ ± หลงั)2 = (หนา้)2 ± 2(หนา้)(หลงั) + (หลงั)2 

 (หนา้)2 ± 2(หนา้)(หลงั) + (หลงั)2 

 (หนา้)2 ± 2(หนา้)(หลงั) + (หลงั)2 
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จงจดัสมการท่ีกาํหนดใหต่้อไปน้ีใหอ้ยูใ่นสมการพาราโบลารูป      y  =  a(x – h)2+ k    

1)             y =  x2 – 10x + 25  

 

 

 

 

 

2)             y =  – x2 – 6x – 9  

 

 

 

 

 

 

3)                  y =  2x2 + 12x + 21      

 

 

 

 

 

 

 

แบบฝึกหัดที่ 3.2 

 

ค่า a  =  ____  ซ่ึง   a ____ 0   

จะเป็นพาราโบลา _______ 

 

จุดยอด (h,k)  = _________ 

ค่า a  =  ____  ซ่ึง   a ____ 0   

จะเป็นพาราโบลา _______ 

 

จุดยอด (h,k)  = _________ 

ค่า a = ____ ซ่ึง  a ___ 0   

จะเป็นพาราโบลา _______ 

 
จุดยอด (h,k)  = __________ 
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4)              y =  – 3x2 + 30x – 73   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5)               y =  
2

2 1
4

x
x− +       

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ค่า a = ____ ซ่ึง  a ___ 0   

จะเป็นพาราโบลา _______ 

 
จุดยอด (h,k)  = __________ 

ค่า a = ____ ซ่ึง  a ___ 0   

จะเป็นพาราโบลา _______ 

 
จุดยอด (h,k)  = __________ 
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6)                    0 =  – 2x2 + 24x – 3y – 78   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

7)                     y =  2x2 + 8x     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ค่า a = ____ ซ่ึง  a ___ 0   

จะเป็นพาราโบลา _______ 

 
จุดยอด (h,k)  = __________ 

ค่า a = ____ ซ่ึง  a ___ 0   

จะเป็นพาราโบลา _______ 

 
จุดยอด (h,k)  = __________ 
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8)                   0  = 
23

12
2

x
x y− − −  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ค่า a = ____ ซ่ึง  a ___ 0   

จะเป็นพาราโบลา _______ 

 
จุดยอด (h,k)  = __________ 

ajnunu.com 

61

    
    

ajn
unu 

    
  a

jnunu 

  a
jnunu 

    
ajn

unu 

   a
jnunu 

    
    



 

              จากท่ีไดท้าํการศึกษาวิธีท่ี 1  มาก่อนหนา้น้ีเก่ียวกบัวิธีการจดัรูปสมการพาราโบลา y  =  ax2 + bx + c  

(quadratic form)  ให้เป็นกลายรูปสมการพาราโบลา  y  =  a(x – h)2+ k    (vertex form)  โดยใช้หลกัการของ

กาํลงัสองสมบูรณ์มาช่วยในการจดัรูปนั้น   นกัเรียนจะพบว่ามีความยุ่งยากและค่อนขา้งเสียเวลาในการจดัรูป

พอสมควร    

              ดังน้ัน   วิธีท่ีจะทาํการศึกษาต่อไปน้ีจะเป็นการสร้างสูตรเพื่อใช้ในการหาค่า h และ k จากรูป

สมการพาราโบลา  y  =  ax2 + bx + c  (quadratic form)  เพื่อความสะดวกและรวดเร็วในการหาค่า h และ k  โดย

สูตรการหาค่า h  และ  k   จากรูปสมการพาราโบลา  y  =  ax2 + bx + c  (quadratic form)  นั้นก็มีท่ีมาของสูตร

ท่ีมาจากการใช้หลักการของกาํลงัสองสมบูรณ์นํามาช่วยในการจัดรูปให้เป็นกลายรูปสมการพาราโบลา              

y  =  a(x – h)2+ k   (vertex form)   ดงัน้ี 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

      ใชส้ตูรในการหาค่า h และ k    วิธีท่ี 2      

จากสมการ                     y  =  ax2 + bx + c    Quadratic Form                  

             เม่ือพิจารณาเปรียบเทียบกบัสมการพาราโบลาVertex  Form                 

y  =  a(x – h)2+ k                            Vertex  Form                  จากสมการ                     

จะไดว้า่ ;              
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     ตัวอย่างท่ี 1      จากสมการพาราโบลา     y  =  x2 – 8x + 15      จงตอบคาํถามพร้อมวาดกราฟคร่าวๆ 

 

    

 

     

 

 

 

 

 

 

 

 

                จากตวัอยา่งขา้งตน้จะสังเกตเห็นไดว้า่    ในการหาค่า k ของสมการพาราโบลารูป quadratic form นั้น 

โดยการใชสู้ตรนั้นค่อนขา้งมีความยุง่ยากในการแทนค่าเพื่อคาํนวณ    อีกทั้งนกัเรียนอาจจะจาํสูตรในการหาค่า 

k จากสมการพาราโบลารูป quadratic form ไม่ได ้    

                ดังนั้น   เราอาจสูตรในการหาค่า h เพียงค่าเดียว  จากนั้นในการหาค่า k นั้น  เราจะทาํการนาํค่า h  

ซ่ึงก็คือค่า x  แทนลงไปในสมการ   เพื่อหาค่า y ซ่ึงก็จะเป็นคา่ k นัน่เอง   
 

 

   ตัวอย่างท่ี 2      จากสมการพาราโบลา     y  =  –3x2 + 6x – 5      จงตอบคาํถามพร้อมวาดกราฟคร่าวๆ 

 

   

 

     

 

 

 

 

 

 

 

• จากสมการรูป    y  =   ax2 + bx + c               

จะได ้;             a  =  _____   

                        b  =  _____    

                        c  =  ______ 

 

 

 
•  จุดยอดหรือจุดวกกลบั (h,k)  คือ  ______________  

 

• จาก  a ____ 0   จะเป็นกราฟพาราโบลา ________ 

 

• จากสมการรูป     y = ax2 + bx + c               

จะได ้;             a  =  _____   

                        b  =  _____    

                        c  =  ______ 

 

 

 
•  จุดยอดหรือจุดวกกลบั (h,k)  คือ  ______________  

 

• จาก  a ____ 0   จะเป็นกราฟพาราโบลา ________ 
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                  เช่น                                 จากสมการพาราโบลา         y  =  3x2  – 5    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

กรณีจัดให้อยู่ในรูป  quadratic  form กรณีจัดให้อยู่ในรูป  vertex  form 

 

 

 

 

จะเห็นไดว้า่ ;                  

หมายเหตุ 

1.    รูปสมการพาราโบลาท่ีไม่มีพจน์ x นั้น  สามารถพิจารณาและจดัใหอ้ยูใ่นรูปสมการ vertex form   

       หรือ quadratic form ก็ได ้ แต่ในกรณีน้ีควรพิจารณาใหอ้ยูใ่นรูปสมการ vertex form  เน่ืองจาก 

       สามารถพิจารณาองคป์ระกอบของกราฟพาราโบลาไดง้่ายกวา่ 

 

2.    สมการพาราโบลาบางสมการ (ยกเวน้สมการท่ีอยูใ่นรูปของ vertex form) ในคร้ังแรกท่ีพบนั้น 

       อาจจะไม่อยูใ่นรูปของ quadratic form  ซ่ึงเราตอ้งทาํใหอ้ยูใ่นรูป quadratic form เสียก่อนจึงจะ  

       สามารถใชสู้ตรในการหาจุดยอด (h,k) ได ้  

 
ตัวอย่าง    จากสมการท่ีกาํหนดให ้ จงจดัใหอ้ยูใ่นรูป  y = ax2 + bx + c   พร้อมบอกค่าของ a , b , c 

1)          y  =  2x – 4 – x2  

จดัใหอ้ยูใ่นรูป  quadratic form  

ไดว้า่ ;  

โดยมีค่า   a = _____   ,  b = _____  ,   c = ______ 

2)       12x – 2y  =   10 – 6x2 
จดัใหอ้ยูใ่นรูป  quadratic form  

ไดว้า่ ;  

โดยมีค่า   a = _____   ,  b = _____  ,   c = ______ 

3)          y  =  (x + 1)(x + 5) 
จดัใหอ้ยูใ่นรูป  quadratic form  

ไดว้า่ ;  

โดยมีค่า   a = _____   ,  b = _____  ,   c = ______ 
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4)          y  =  2x(3 – 5x) + 3 

จดัใหอ้ยูใ่นรูป  quadratic form  

ไดว้า่ ;  

โดยมีค่า   a = _____   ,  b = _____  ,   c = ______ 

5)       – 4y  =  (1 – 3x)(x – 2) 

6)          12y  = – (3x – 1)2 + 1 

จดัใหอ้ยูใ่นรูป  quadratic form  

ไดว้า่ ;  

โดยมีค่า   a = _____   ,  b = _____  ,   c = ______ 

จดัใหอ้ยูใ่นรูป  quadratic form  

ไดว้า่ ;  

โดยมีค่า   a = _____   ,  b = _____  ,   c = ______ 

ajnunu.com 
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การหาจดุตดัแกน x และแกน y จากสมการพาราโบลารปู quadratic form  

         การพิจารณาว่าสมการพาราโบลารูป quadratic form นั้นๆ ตดัแกน x หรือแกน y หรือไม่นั้น  มีหลกัการ

เดียวกันกับการพิจารณาจากสมการพาราโบลารูป vertex form โดยพิจารณาจากตาํแหน่งของจุดยอดและ

ลกัษณะของกราฟพาราโบลานั้นๆ 

          

 

 

 

•    กราฟพาราโบลาควํ่าหรือกราฟพาราโบลาหงายนั้น  ___________________________________ 

 ซ่ึงจุดพิกดัท่ีกราฟพาราโบลาตดัแกน y นั้น จะมีค่า __________________ 

•    ลกัษณะการตดัแกน x ของกราฟพาราโบลา  มี 3 แบบ  คือ 

1) กราฟตดัแกน x ได ้2 จุด   เม่ือ 

            _______________________________________________________________________ 

2) กราฟตดัแกน x เพียงแค่ 1 จุด   เม่ือ ____________________________________________ 

     ซ่ึงอาจเรียกวา่ลกัษณะการตดัแบบน้ีวา่     “ _______________________________” 

                      จาก 1) และ 2)  จุดพกิดัท่ีกราฟพาราโบลาตัดแกน x น้ัน จะมีค่า _________     

    3)  กราฟไม่ตดัแกน x   เม่ือ 

          _______________________________________________________________________  
 

         

                   

 

 

 

 

     การหาจุดตัดแกน x  

      ใหแ้ทนค่า y = 0  ลงในสมการกราฟพาราโบลา แลว้แกส้มการเพื่อหาค่า x ท่ีจะเป็นจุดตดับนแกน x         

         -  ถา้ค่า x จากการแกส้มการได ้2 ค่า  แสดงวา่ ____________________________________ 

         -  ถา้ค่า x จากการแกส้มการได ้1 ค่า  แสดงวา่ ____________________________________ 

         -  ถา้ค่า x จากการแกส้มการหาค่าไม่ได ้ แสดงวา่ __________________________________ 

     การหาจุดตัดแกน y  

      ใหแ้ทนค่า x = 0  ลงในสมการกราฟพาราโบลา แลว้แกส้มการเพื่อหาค่า y ท่ีจะเป็นจุดตดับนแกน y  

      ซ่ึงการแกส้มการนั้นจะได ้________________________________________________________ 

  

ดงันัน้ 
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             แต่ทวา่ในการหาจุดพิกดัจุดตดัแกน x และแกน y  ของกราฟพาราโบลาในกรณีท่ีสมการพาราโบลานั้น

เป็นสมการรูป quadratic form นั้น  ยงัมีจุดท่ีน่าสนใจท่ีอยากใหผู้เ้รียนทาํการศึกษาอีก   ดงัต่อไปน้ี               

 

      

 

สําหรับการหาจุดตัดแกน x 

จากการแทนค่า y = 0 ลงไปในสมการ quadratic form นั้น 

                 จะได ้ ;    

ซ่ึงในการแกส้มการกาํลงัสองรูป   ax2 + bx + c = 0    เพื่อหาค่า x นั้น  เราสามารถใชสู้ตร 

 

 

    ดังน้ัน : 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

สําหรับการหาจุดตัดแกน y 

จากการแทนค่า  x = 0   ลงไปในสมการ quadratic form  y =  ax2 + bx + c  นั้น 

                 จะได ้ ;  

 

               ดังน้ัน        สมการพาราโบลารูป    y =  ax2 + bx + c  นั้น   มีจุดตดัแกน y  คือ ____________ 

โดยท่ี  a , b , c  เป็นค่าคงตวั 

  และ     a ≠ 0 
y   =  a x 2 + b x  + c  จาก 

ถา้ ____________________ 

แลว้ ___________________ 

ซ่ึงหมายความวา่ ; 

_______________________ 

 

ถา้ ____________________ 

แลว้ ___________________ 

ซ่ึงหมายความวา่ ; 

_______________________ 

 

ถา้ ____________________ 

แลว้ ___________________ 

ซ่ึงหมายความวา่ ; 

_______________________ 

 เช่น  เช่น  เช่น  
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           จากท่ีไดท้าํการศึกษาเก่ียวกบัสมการพาราโบลา quadratic  form  มาแลว้นั้น  อยากให้ผูเ้รียนดูตวัอย่าง

ดงัต่อไปน้ีวา่สมการพาราโบลา quadratic form หน่ึงๆนั้น  เราควรตอบอะไรไดบ้า้ง   
 

ตัวอย่างท่ี 1            y  =  x2 – 7x + 10 

 

     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                   

            

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

• จากสมการรูป    y = ax2 + bx + c 

   จะได ้;   a  = _____  ,  b = _____  ,  c = ______ 

 

 

 

• จุดยอดหรือจุดวกกลบั (h,k)  คือ  __________  

ซ่ึงจะเป็นจุด __________ของกราฟ โดยท่ีกราฟ 

พาราโบลาน้ีจะไม่มีจุด ____________ 

 

 

 

• จาก  a ____ 0   จะเป็นกราฟพาราโบลา _______ 

 

 

 

กราฟตดัแกน y หรือไม่  
กราฟตดัแกน x หรือไม่   มีวิธีพิจารณาได ้2 วิธี 
    

• สมการแกนสมมาตร  พิจารณาจาก  x  =  h 

              ดงันั้น   สมการแกนสมมาตร  คือ  _________ 

 • ค่าสูงสุดหรือค่าตํ่าสุดนั้น  จะพิจารณาจากค่า y  

ท่ีมีค่าสูงสุดหรือตํ่าสุดของกราฟพาราโบลา 

ดงันั้น   ค่าสูงสุด  คือ   _________________ 

             ค่าตํ่าสุด  คือ   _________________ 

 

 

จะไดว้า่ ;  กราฟตดัแกน y ท่ีจุด ____________   

 

      วิธีท่ี 2  ใหแ้ทนค่า y = 0  ลงในสมการพาราโบลา       

      เพื่อหาค่า x ท่ีจะเป็นจุดตดับนแกน x ของกราฟ 

                   

กราฟพาราโบลาควํ่าหรือหงายนั้น  แขนของกราฟ

พาราโบลาจะบานออกไปทางด้านซ้ายและ

ทางดา้นขวาไดเ้ร่ือยๆ 
          

  ดังน้ัน   กราฟพาราโบลานีจ้ะ ______ แกน  y  

โดยจุดตดัแกน y นั้น หาไดจ้ากการแทนค่า x = 0 

ลงไปในสมการเพื่อหาค่า y ท่ีจะเป็นจุดตดับนแกน 

y ของกราฟ 

        

 

      วิธีท่ี 1  พิจารณาจากลกัษณะกราฟพาราโบลาน้ีมี 

                  จุดยอดอยู ่______ แกน x                                                                                     

   ดังน้ัน   กราฟพาราโบลานี้จะ _________________ 

   กราฟจะตดัแกน x  

   ท่ีจุด_________________________________   

   กราฟจะไม่ตดัแกน x 

เม่ือแทน y = 0 แลว้หาค่า x _________  จะไดว้า่ ; 
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ตัวอย่างท่ี 2      y  =  – 3x2 + 12x – 6  

 

     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                   

            

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

• จากสมการรูป    y = ax2 + bx + c 

   จะได ้;   a  = _____  ,  b = _____  ,  c = ______ 

 

 

 

• จุดยอดหรือจุดวกกลบั (h,k)  คือ  __________  

ซ่ึงจะเป็นจุด __________ของกราฟ โดยท่ีกราฟ 

พาราโบลาน้ีจะไม่มีจุด ____________ 

 

 

 

• จาก  a ____ 0   จะเป็นกราฟพาราโบลา _______ 

 

 

 

กราฟตดัแกน y หรือไม่  
กราฟตดัแกน x หรือไม่   มีวิธีพิจารณาได ้2 วิธี 
    

• สมการแกนสมมาตร  พิจารณาจาก  x  =  h 

              ดงันั้น   สมการแกนสมมาตร  คือ  _________ 

 • ค่าสูงสุดหรือค่าตํ่าสุดนั้น  จะพิจารณาจากค่า y  

ท่ีมีค่าสูงสุดหรือตํ่าสุดของกราฟพาราโบลา 

ดงันั้น   ค่าสูงสุด  คือ   _________________ 

             ค่าตํ่าสุด  คือ   _________________ 

 

 

จะไดว้า่ ;  กราฟตดัแกน y ท่ีจุด ____________   

 

      วิธีท่ี 2  ใหแ้ทนค่า y = 0  ลงในสมการพาราโบลา       

      เพื่อหาค่า x ท่ีจะเป็นจุดตดับนแกน x ของกราฟ 

                   

กราฟพาราโบลาควํ่าหรือหงายนั้น  แขนของกราฟ

พาราโบลาจะบานออกไปทางด้านซ้ายและ

ทางดา้นขวาไดเ้ร่ือยๆ 
          

  ดังน้ัน   กราฟพาราโบลานีจ้ะ ______ แกน  y  

โดยจุดตดัแกน y นั้น หาไดจ้ากการแทนค่า x = 0 

ลงไปในสมการเพื่อหาค่า y ท่ีจะเป็นจุดตดับนแกน 

y ของกราฟ 

        

 

      วิธีท่ี 1  พิจารณาจากลกัษณะกราฟพาราโบลาน้ีมี 

                  จุดยอดอยู ่______ แกน x                                                                                     

   ดังน้ัน   กราฟพาราโบลานี้จะ _________________ 

   กราฟจะตดัแกน x  

   ท่ีจุด_________________________________   

   กราฟจะไม่ตดัแกน x 

เม่ือแทน y = 0 แลว้หาค่า x _________  จะไดว้า่ ; 
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       โจทยต่์อไปน้ีจะแสดงให้เห็นถึงการใชค้วามรู้เก่ียวกบัเร่ืองพาราโบลาท่ีสามารถนาํไปช่วยในการประยกุต์

ในการแก้ปัญหาตามท่ีต้องการได้โดยเฉพาะอย่างยิ่งในส่วนท่ีเก่ียวกับค่าสูงสุดหรือค่าตํ่าสุดของกราฟ

พาราโบลา  ซ่ึงจะทาํใหไ้ดเ้ห็นถึงประโยชน์ของการศึกษาในหวัขอ้น้ี  

 

 

   

1. นายแดงเป็นเจา้ของร้านขายวิทยแุห่งหน่ึง  ซ่ึงพบวา่เขาจะขายไดก้าํไรตามสมการ ดงัน้ี  

23 15 25
4

y x x= − + −       โดยท่ี  x  คือ  จาํนวนวิทยท่ีุขายได ้,   y  คือ กาํไรท่ีจะไดจ้ากการขายวิทย ุ 

จงหาวา่   เขาจะตอ้งขายวิทยุก่ีเคร่ืองจึงจะไดก้าํไรมากท่ีสุดและกาํไรมากท่ีสุดนั้นคือก่ีบาท 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

แบบฝึกหัดที่ 4 

 

 

 

 

การนําความร ูเ้ก่ียวกบัพาราโบลาไปช่วยในการแกปั้ญหา 

ตอนท่ี 1 
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2.  ดาํโยนลูกบอลขึ้นไปในอากาศ  พบวา่ลูกบอลจะเคล่ือนท่ีในอากาศเป็นไปตามสมการ    2 5y x x= − +      

     โดยท่ี  x  เป็นเวลาท่ีผา่นไป (วินาที)  และ  y  เป็นความสูงจากพื้นดินของลูกบอลในขณะเวลา x ใดๆ (เมตร)    

     อยากทราบวา่  ลูกบอลเคล่ือนท่ีไดสู้งสุดก่ีเมตร (ไม่คิดความสูงของดาํ)  เม่ือเวลาผ่านไปก่ีวินาที 
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3.  สมชายเป็นเจา้ของโรงพิมพนิ์ตยสารแห่งหน่ึง   เขาพบวา่ผลกาํไรมีความสัมพนัธ์กบัจาํนวนเล่มของนิตยสาร 

     ท่ีเขาจะพิมพด์งัสมการ     

             2560 7P q q= −          โดยท่ี        P  คือ  กาํไร      และ      q  คือ  จาํนวนเล่มในการผลิตแต่ละคร้ัง       

         อยากทราบวา่   ถา้เขาตอ้งการตอ้งไดผ้ลกาํไรมากท่ีสุดนั้นจะตอ้งพิมพข์ายออกมาคร้ังละก่ีเล่ม  

                                  และกาํไรท่ีไดน้ั้นเท่าไร 
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4.  สะพานแขวนแห่งหน่ึงยาว 100 เมตร ซ่ึงมีลกัษณะดงัรูป 

     

 

 

 

       สะพานแห่งน้ีแขวนดว้ยสายเคเบิ้ลท่ีโยงเช่ือมระหวา่งยอดเสาสองตน้ซ่ึงสูงเท่ากนัโดยเช่ือมอยูป่ลาย 

       สะพานทั้งสองขา้งและสายเคเบิลโคง้เป็นรูปพาราโบลาท่ีมีสมการ   20.02 2 70y x x= − +       

                โดยท่ี   x  แทนระยะทางท่ีแต่ละจุดบนสายเคเบิ้ลอยูห่่างจากเสาตน้ทางซา้ยมือ (เมตร)   

                            y  แทนระยะทางท่ีแต่ละจุดบนสายเคเบิ้ลอยูสู่งจากสะพาน (เมตร)     

          อยากทราบวา่        1)   ระยะห่างระหวา่งจุดตํ่าสุดของสายเคเบิลกบัสะพาน  

                                        2)   ความสูงของเสาทั้งสองท่ีอยูป่ลายสะพาน 
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5.  จากรูปการกระโดดนํ้าของนกักีฬากระโดดนํ้าจากปลายสปริงบอร์ดซ่ึงสูงจากผิวนํ้า 10 เมตร ชายคนน้ี  

     เคล่ือนท่ีเป็นเส้นโคง้รูปพาราโบลาท่ีมีสมการดงัน้ี  

                  24 8 10
9 3

y x x= − + +              

                   โดยท่ี    y    เป็นระยะทาง (เมตร) ท่ีชายคนน้ีอยูสู่งจากผิวนํ้า  

                      และ   x    แทนระยะทางท่ีชายคนน้ีอยูห่่างในแนวราบจากปลายสปริงบอร์ด (เมตร)  

       จงหาความสูงท่ีมากท่ีสุดท่ีชายคนน้ีอยูสู่งจากแนวระดบัของสปริงบอร์ด 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

จุดสูงสุด 
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