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การหารพหุนาม 
 

             สาํหรับหวัขอ้น้ีเราจะทาํการศึกษาเร่ืองการหารของพหุนามซ่ึงพ้ืนฐานท่ีจาํเป็นสาํหรับการหารพหุนามในหวัขอ้

น้ีคือ การหารของเอกนามกบัเอกนาม ซ่ึงไดท้าํการศึกษามาแลว้ก่อนหนา้น้ี 

     *** ดังนั้น   ผู้เรียนท่ียังไม่เข้าใจหรือยังไม่มีความรู้ในเร่ืองการหารของเอกนามกับเอก

นามนั้น ต้องย้อนกลับไป!!!!!ทําความเข้าใจในหัวข้อการคูณเอกนามกับเอกนามเสียก่อน  
มิฉะนั้น !!! จะไม่สามารถทําการศึกษาเร่ืองการหารของพหุนามที่จะสอนจากนี้ไปได้อย่าง

เข้าใจ *** 
 

การหารพหุนาม 

 
 
                    
 
 
 
 
 
 
       การหารพหุนามด้วยเอกนาม 
                                                         

                ข้อตกลงและวิธีการหารพหุนามด้วยเอกนาม   

1.  เม่ือกาํหนดให้  A  เป็นพหุนามท่ีเป็นตวัตั้ง ,  B  เป็นเอกนามท่ีเป็นตวัหาร  โดยท่ี  B ≠ 0     

                

 

 

 

                 
 

                                  2(4 8 10) (2)x x+ − ÷    เขียนอยูใ่นรูปเศษส่วนไดว่้า    

             4 3 2(15 9 12 24 ) ( 3 )y y y y y− + + ÷ −    เขียนอยูใ่นรูปเศษส่วนไดว่้า                       

         ( )2 236 9 16 ( 5 )x y xy xy xy− + − ÷ −    เขียนอยูใ่นรูปเศษส่วนไดว่้า   

                   เช่น                               
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            นิยมเขียนพหุนามท่ีเป็นตวัตั้งโดยการเรียงดีกรีของพหุนาม    เช่น 

 

            1.    2 4 3( 18 12 4 6 ) (2)x x x− + − + ÷      

                    เขียนอยูใ่นรูปเศษส่วนไดว่้า    

                        2.      3 4 2 2(9 12 6 ) ( 3 )x y x y xy xy xy− + + ÷ −    

                    เขียนอยูใ่นรูปเศษส่วนไดว่้า 

           

2.  เม่ือเขียนรูปการหารพหุนามดว้ยเอกนามในรูปเศษส่วนแลว้ใหใ้ชห้ลกัการบวกลบเศษส่วน (การแยกส่วน) เขา้มาแยก

เป็นเศษส่วนยอ่ยๆ  ซ่ึงจะอยูใ่นรูปของเอกนามหารดว้ยเอกนาม 
         

             

 

 

 
     

    เช่น 
 

                                                                       24 8   
2
x −

=  

 

                              
5 4 3 2

2

15 12 27 9   
3

y y y y
y

− + −
=

−
 

  
 

    3.  เม่ือแยกเป็นเศษส่วนยอ่ยๆ ซ่ึงอยูใ่นรูปของเอกนามหารดว้ยเอกนามแลว้  ให้ใชห้ลกัการหารเอกนามดว้ยเอกนามท่ี

เคยไดศึ้กษามาก่อนหนา้น้ีแลว้ในการหาผลหารของแต่ละเศษส่วนยอ่ยๆ  จากนั้นนาํผลหารจากแต่ละเศษส่วนยอ่ยๆ

มาบวกกนั  เรียกพหุนามท่ีไดน้ั้นว่า ________________      
 

                                      ถา้ผลหารจากแต่ละเศษส่วนยอ่ยๆเป็นเอกนาม    เรียกว่า  _____________ 

 

             ตัวอย่างท่ี 1   จงหาผลหารของ   (36 8) 4x + ÷  

                  วิธีทาํ 

 

 

 

 
 

หลักการแยกส่วนของการบวกลบเศษส่วน 

 

                    a b c a b c
d d d d

+ −
+ − =             ในทางกลบักนั  จะไดว่้า ;             
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 แบบฝึกหัดที่ 11.1 
 

 

ตอนท่ี 1        จงหาผลหารของพหุนามกับเอกนามท่ีกําหนดให้ต่อไปนี ้
   

1)  (4 10) (2)x + ÷  

 

 

   

 

 

 

 

 

2)   (24 30) (3)y − ÷  

 

            

 

3)   ( 12 48) (12)z− − ÷  
 

4)    ( 15 15) (15)m− + ÷  

            

 

 

 

 

 

 

5)   (7 2) 14s − ÷  

            

 

6)   (12 5) 1c + ÷  

 

 7)    2( 48 60) 6a− + ÷  

      

 

 

 

 

 

 

8)   5( 75 120) 15b− − ÷  

 

 

9)   (8 1) 8mn + ÷  

 

 10)  2( 7 35) 7a b− − ÷           

 

 

 

 

 

 

 

 11)    ( 45 9 ) 9b c− + ÷  

      

 

12)   2 2(3 28 ) 4c d− ÷  
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13)   4 3( 15 ) 5xy z− + ÷  

   

    

 

 

 

 

 

 

14)   (2 ) 5pq r− ÷  

 

            

 

15)    (13 6 ) 1gh k− ÷  

 

16)   ( 36 18) 45stu− + ÷  

   

 

 

 

 

 

 

 
 

17)   (15 75) ( 3)k + ÷ −  

 

            

 

18)   (28 84) ( 7)m − ÷ −  

 

19)  2( 65 55) ( 5)y− + ÷ −  

            

 

 

 

 

 

 

 

20)   6( 96 48) ( 8)d− − ÷ −  

            

 

21)   (12 108) ( 12)ef + ÷ −  

 

22)  4 3( 15 60) ( 15)y z− − ÷ −             

 

 

 

 

 

 

 

 

 23)   ( 100 25 ) ( 25)d e− + ÷ −  

    

            

 

24)   4 5(7 39 ) ( 13)w s− ÷ −      
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         การหารพหุนามด้วยพหุนาม        
 
 
 
 

     วิธีที่ 1  การหารพหุนามด้วยพหุนามด้วยวิธีตั้งหารยาว 
 

                ข้อตกลงและวิธีการหารพหุนามด้วยพหุนามด้วยวิธีตั้งหารยาว   

       1.   การหารพหุนามดว้ยพหุนามท่ีจะกล่าวต่อไปน้ี  จะกล่าวเฉพาะกรณีท่ีพหุนามท่ีพหุนามตัวตั้งและพหุนาม

ตวัหารเป็นพหุนามของตวัแปรเดียวเท่านั้นและเป็นตวัแปรเดียวกนัโดยท่ีดีกรีของพหุนามตวัหารนอ้ยกว่าหรือ

เท่ากบัดีกรีของพหุนามตวัตั้ง      
 

          ตัวอย่างกรณีท่ีจะทําการศึกษา                                             ตัวอย่างท่ีไม่อยู่ในกรณีท่ีจะทําการศึกษา 
          1.  2(4 8 10) ( 2)x x x+ − ÷ +                                          1. 2(10 6) ( 2 5)x x x− ÷ + −  

          2.  2 2(10 16 20) ( 4 3)y y y y− + ÷ − +                      2. 2 3(4 5 14) ( 3)y y y+ − ÷ +  
          3.  5 3 3( 15 5 10 16) ( 2 2)m m m m m− + − + ÷ − +      3. 2 2( 36 9 16 16) (2 3)x y xy xy xy− + − + ÷ +  
                       

   2.   เขียนพหุนามตวัตั้งและพหุนามตวัหารในรูปแบบหารยาว โดยท่ีทั้งพหุนามตวัตั้งและพหุนามตวัหารนั้นตอ้งอยู่

ในรูปของพหุนามท่ีเรียงดีกรี(เลขช้ีกาํลงัของตวัแปร)จากมากไปนอ้ยดว้ย   

                            พหุนาม ÷พหุนาม 
     

                            

                    2(12 8 36) ( 4)x x x+ − ÷ +                 

              

4 3 2 2(25 12 10 15 40) (3 5 1)x x x x x x− − + − ÷ + −  
   

         
     

                     2( 12 9 5 ) (3 )x x x− − + ÷ +         
 

         
 

4 2 3 2( 14 8 10 5 12 ) (7 5 2 )x x x x x x− − − + − ÷ − +  
 

            

                 ในกรณีท่ีเรียงดีกรี(เลขช้ีกาํลงัของตวัแปร)ของทั้งพหุนามตวัตั้งและพหุนามตัวหารจากมากไปน้อย  แลว้

ปรากฎว่าไม่มีพจน์ท่ีมีดีกรีตํ่ากว่าพจน์ท่ีอยู่ขา้งหน้า  ให้สร้างพจน์นั้นเพ่ิมขึ้นมาโดยให้สัมประสิทธ์ิของพจน์ท่ีสร้าง

ขึ้นมานั้นเป็นศูนย ์   เช่น 

                

                       พหุนาม ÷พหุนาม 
     

                            

                2(15 36) ( 3)x x− ÷ −                 

       4 2 2(5 8 24) ( 4 3 1)x x x x− − ÷ − + −                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                  
   

         
     

         4 2( 3 1 8 ) ( 7 2 )x x x− + − ÷ − +  
 

 

 เช่น                               

รูปการหารยาว 

รูปการหารยาว 
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           3.  เม่ือเขียนรูปการหารยาวตามขอ้ 2 แลว้ ขอให้สังเกตการหารจากตวัอยา่งท่ีกาํหนดใหต้่อไปน้ี 
 

                 ตัวอย่างท่ี 1   จงหาผลหารของ   2( 5 36) ( 4)x x x− − ÷ +  

                  วิธีทาํ                             

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                ตัวอย่างท่ี 2   จงหาผลหารของ   2( 2 40 15 ) (5 9)y y y− − + ÷ −  

                  วิธีทาํ    
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 แบบฝึกหัดที่ 11.2 
 

 

ตอนท่ี 1         จงหาผลหารของพหุนามด้วยพหุนามท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ี 
 

1)   (x2 + 8x + 15) ÷ (x + 5) 

 

   

 

 

 

 

 

 

 

2)   (y2 + 8y – 48) ÷ (y + 12) 

 

3)   (a2 – 20a + 75) ÷ (a – 5) 

            

 

 

 

 

 

 

 
 

4)   (2b2 + 7b + 3) ÷ (b + 3) 

 

5)   (7c2 – 66c + 27) ÷ (c – 9) 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

6)   (14m + m2 + 52) ÷ (m + 5) 
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7)   (p2 – 79 + 3p) ÷ (p – 7) 

  

            

 

 

 

 

 

 

 

 

8)   ( 12z + 27 + z2) ÷ (– 3 – z)  

 

9)  (75  – 20x + x2 ) ÷ (5 – x ) 

    

            

 

 

 

 

 

 

 

 

10)   (– n2 + 24n – 84) ÷ (n – 4) 

 

11)    (–y2 – 17y – 16) ÷ (y + 1) 

  

            

 

 

 

 

 

 

 

 

12)    (–s2 – 12s – 27) ÷ (s + 3) 
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     วิธีที่ 2  การหารพหุนามด้วยพหุนามด้วยวิธีการหารสังเคราะห์ 
 

                 การหารสังเคราะห์ท่ีจะกล่าวต่อไปน้ี  เป็นวิธีการหาผลหารของการหารพหุนามดว้ยพหุนามท่ีสะดวกและ

รวดเร็วโดยท่ีไม่ตอ้งใชวิ้ธีการตั้งหารยาวเหมือนท่ีเคยศึกษามาก่อนหน้าน้ี และยงัถือว่าเป็นพ้ืนฐานอีกหน่ึงอย่าง

สําคญัท่ีจะตอ้งใช้ในการศึกษาเร่ืองการแยกตวัประกอบของพหุนามท่ีจะต้องศึกษาในลาํดบัต่อไป จึงอยากให้

ผูเ้รียนตั้งใจศึกษาและทาํความเขา้ใจให้เป็นอยา่งดีสาํหรับหวัขอ้น้ี 
 

 

           ข้อตกลงก่อนการหารพหุนามด้วยพหุนามวิธีการหารสังเคราะห์   
 

       1.   ในการหารสังเคราะห์น้ัน!!!!!!!!! 

                          พหุนามที่เป็นตัวตั้งเป็นพหุนามท่ีมีตวัแปรเดียวโดยมีดีกรีของพหุนามมากกว่าหรือเท่ากบัหน่ึง 

                          พหุนามท่ีเป็นตัวหารเป็นพหุนามท่ีมีตวัแปรเดียวกาํลงัหน่ึงและเป็นตวัแปรเดียวกบัตวัแปรของพหุ

นามตวัตั้งท่ีอยูใ่นรูป  ax + b    เม่ือ a , b  ค่าคงตวัโดยท่ี a 0≠    และ x  แทนตวัแปร 

 

                           พจิารณาโจทย์ท่ีกําหนดให้ต่อไปนี้ว่าใช้วิธีการหารสังเคราะห์ได้หรือไม่ 
        

 

โจทย์พหุนามหารด้วยพหุนาม 
ใช้วีธีการหารสังเคราะห์ 

ได้ 
 

ไม่ได้ 
 

                                  2(4 5 10) ( 2)x x x− + ÷ +    

                      2(5 7 14) (2 3)y y y+ − ÷ −    

3 2 1(8 6 10) ( 4)m m m m− − −− + + ÷ −    

2 3( 4 15 6 9 ) ( 4)a a a a− + − − ÷ −    

3 2 2 3(12 3 7 15 ) ( 4)x x y xy y xy+ − − ÷ −    

4 3 2 2(5 8 10) ( 2 4)n n n n n n− + − + ÷ − −    

4 2( 15 13 9) ( 12)x x x− + − ÷ −    

6 2( 4 12 9) (3 1)p p p p− − + − ÷ −    

5 4 3 2 2(7 9 6 9 5c 14) ( 1)c c c c p− + − + − ÷ −    

3 2( 4 14 7 6 ) ( 5)b b b b− + − + ÷ − +    
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      2.   ถา้โจทยท่ี์กาํหนดให้นั้นพหุนามตวัตั้งไม่ไดอ้ยูใ่นรูปท่ีเรียงดีกรี(เลขช้ีกาํลงัของตวัแปร) ใหเ้ขียนพหุนามตวัตั้งให้

อยูใ่นรูปของพหุนามท่ีเรียงดีกรี(เลขช้ีกาํลงัของตวัแปร)จากมากไปนอ้ย  

                     ในกรณีท่ีเรียงดีกรีของพหุนามตวัตั้งจากมากไปนอ้ยแลว้ ปรากฎว่าไม่มีพจน์ท่ีมีดีกรีตํ่ากว่าพจน์ท่ีอยูข่า้งหน้า  

ให้สร้างพจน์นั้นเพ่ิมขึ้นมาโดยให้สัมประสิทธ์ิของพจน์ท่ีสร้างขึ้นมานั้นเป็นศูนย ์     

                      ส่วนพหุนามตวัหารนั้นตอ้งเขียนให้อยูใ่นรูปท่ีพจนห์นา้เป็นพจน์ท่ีมีตวัแปรและพจน์หลงัเป็นค่าคงตวั  

              เช่น 
 

                   1)    (75  – 20x + x2 ) ÷ (x – 5)    

                             เขียนรูปใหม่ไดว่้า_____________________________________________________________ 

                      2)  (6u – u2 + 95) ÷ (– 7 – u) 

                             เขียนรูปใหม่ไดว่้า_____________________________________________________________ 

                      3)   ( 76 – 63v2 – 2v) ÷ (– 8 – 7v) 

                             เขียนรูปใหม่ไดว่้า_____________________________________________________________ 

            4)   (16h  – 17h2 –14h3 + 16) ÷ (– 5 + h) 

                     เขียนรูปใหม่ไดว่้า_____________________________________________________________ 

              5)  (x2 – 25) ÷ (x + 5) 

                     เขียนรูปใหม่ไดว่้า_____________________________________________________________ 

                      6)  (15g3  – 60 – 30g) ÷ (– 6 + 5g) 

                     เขียนรูปใหม่ไดว่้า_____________________________________________________________ 

                      7)  (– 10h + h5 + 159 – 2h3 ) ÷ (h + 3) 

                    เขียนรูปใหม่ไดว่้า_____________________________________________________________ 

                      8)  (7a2 + 3 + 49a5 – 9a4) ÷ (– 3 + a ) 

                    เขียนรูปใหม่ไดว่้า_____________________________________________________________ 
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วธีิการหารสังเคราะห์ 
 
 

          กรณีท่ี 1   พหุนามตัวหาร ax + b  มีค่า  a = 1   
 

 

        ขอให้สังเกตการหารจากตวัอยา่งท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ี      
 

 ตัวอย่างท่ี 1       (x2 – 2x – 35) ÷ (x –7) 

   วิธีทาํ 

                

 

 

 

 

 

 

                       

ตัวอย่างท่ี 2       (m2 + m – 67) ÷ (m + 9) 

   วิธีทาํ 

  

 

 

 

ตัวอย่างท่ี 3      (5a2 – 18a + 9) ÷ (a – 3) 

   วิธีทาํ 
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แบบฝึกหัดที่ 11.3 
 

   ตอนท่ี 1      จงหาผลหารของพหุนามด้วยพหุนามท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ี 
 

1) (x2 + 8x + 15) ÷ (x + 5) 

 

 

 

 

 

 

2) (y2 – 7y – 60) ÷ (y – 12) 

 

3) (a2 – 20a + 77) ÷ (a – 5) 

 

 

 

 

 

 

4) (b2 – 3b – 192) ÷ (b + 12) 

 

5)    (y – y2 + 12) ÷ (y – 4) 6) (–n2 + 24n – 80) ÷ (n – 4) 

 

 

 

 

 

 

7)    (–s2 – 12s – 35) ÷ (3 + s) 8) (–82 – w2 + 24w) ÷ (–5 + w) 
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          กรณีท่ี 2   พหุนามตัวหาร ax + b  มีค่า  a ≠  1   
 

 

        ขอให้สังเกตการหารจากตวัอยา่งท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ี      
 

 ตัวอย่างท่ี 1     (x2+ 10x + 21) ÷ (– x – 3)   
   วิธีทาํ 

                

 

 

  
  

   

 

  

 

                       

ตัวอย่างท่ี 2       (5y2– 28y + 20) ÷ (– y+5) 

   วิธีทาํ 

  

  

 

  

 

 

ตัวอย่างท่ี 3      (4m3 + m2– 16m + 7) ÷ (–m – 2) 

   วิธีทาํ 
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แบบฝึกหัดที่ 11.4 
 

 

   ตอนท่ี 1         จงหาผลหารของพหุนามด้วยพหุนามท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ี 
 

1) (x2 + 8x + 15) ÷ (–x – 5) 

 

 

 

 

 

 

 

 

2) (y2 – 20y + 75) ÷ (–y + 5) 

 

3) (95 + 6m – m2) ÷ (–7 – m) 

 

 

 

 

 

 

 

 

4) (–18b – 35 + 5b2) ÷ (–b + 5) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5)  (–55 – 17a2 + 192a) ÷ (–a + 11) 

 

6) (–147c – 10c2 + 60) ÷ (–15 – c) 
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