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การคูณพหุนามกบัพหุนาม 

การคูณพหุนาม 
 

             สาํหรับหวัขอ้น้ีเราจะทาํการศึกษาเร่ืองการคูณของพหุนามซ่ึงพ้ืนฐานท่ีจาํเป็นสาํหรับการคูณพหุนามในหวัขอ้

น้ีคือ การคูณของเอกนามกับเอกนาม ซ่ึงไดท้าํการศึกษามาแลว้ก่อนหนา้น้ี 

     *** ดังนัน้   ผูเ้รียนท่ียงัไม่เขา้ใจหรือยงัไม่มีความรูใ้นเร่ืองการ

คณูของเอกนามกบัเอกนามนัน้ ตอ้งยอ้นกลบัไป !!!!!  ทําความ

เขา้ใจในหัวขอ้การคูณเอกนามกบัเอกนามเสียก่อน  มิฉะนัน้ !!! 
จะไม่สามารถทําการศึกษาเร่ืองการคูณของพหุนามท่ีจะสอน

จากนี้ไปไดอ้ยา่งเขา้ใจ *** 

        การคูณของพหุนามถือเป็นหวัขอ้ท่ีมีความสาํคญัมากท่ีจะต่อยอดไปยงัหวัขอ้ต่างๆสาํหรับพ้ืนฐานทาง

คณิตศาสตร์ ไม่ว่าจะเป็นเร่ืองการแยกตวัประกอบของพหุนาม การแกส้มการกาํลงัสอง  เป็นตน้ จึงอยากให้ผูเ้รียนเห็น

ความสาํคญัของหวัขอ้การคูณพหุนามน้ีเป็นอยา่งมาก 

        เน่ืองจากการคูณพหุนามนั้นประกอบไปดว้ยรูปแบบหรือกรณีท่ีหลากหลาย  ผูเ้ขียนจึงอยากนาํเสนอแผนผงั

การศึกษาเก่ียวกบัหวัขอ้น้ี เพ่ือใหผู้เ้รียนไดเ้ขา้ใจง่ายขึ้นว่า จะตอ้งทาํการศึกษาอะไรบา้ง 
 

การคูณของพหุนาม 

 
 
                   การคูณเอกนามกบัพหุนาม 
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   การคูณเอกนามกบัพหุนาม 
                                                          

                วิธีการคูณเอกนามกบัพหุนามแนวตั้ง   ขั้นตอนมีดงัน้ี 

       1. ให้เขียนพหุนามเป็นตวัตั้ง(บรรทดัแรก) โดยนิยมเรียงดีกรีของพหุนามจากมากไปนอ้ย และให้เขียนเอกนาม

เป็นตวัคูณ(บรรทดัท่ีสอง) ให้ตรงกบัเอกนามตวัสุดทา้ยของพหุนามท่ีเป็นตวัตั้ง 

        2. นาํเอกนามท่ีเป็นตวัคูณไล่ขึ้นไปคูณกบัแต่ละเอกนามของพหุนามท่ีเป็นตวัตั้ง โดยใช้หลกัการคูณของเอก   

นามกบัเอกนาม แลว้นาํเอกนามท่ีไดจ้ากการไล่คูณนั้นเขียนลงบรรทดัท่ีสามก็จะไดผ้ลคูณของอกนามกบัพหุนามนั้น 

              ตัวอย่างการคูณของเอกนามกบัพหุนามแนวตั้ง 
 

 ตัวอย่างท่ี 1    จงหาผลคูณของ    5x2 +7x – 8  กบั  6x           

                                    วิธีทาํ    

        

  

 

 

 
        

  

               ตัวอย่างท่ี 2     จงหาผลคูณของ    5x4 +7x5 – 8x3- 4 + 9x2  กบั  5x2 

            วิธีทาํ  

 

 

 

 

 
 

 

 
 

                 ตัวอย่างท่ี 3    จงหาผลคูณของ    2 25 3 7mn m n− +   กบั   2mn−  

                            วิธีทาํ            

 

 

 

 

  
 

 

 

         ###  การคูณของเอกนามกับพหุนามแนวตั้งนั้น โดยส่วนตัวของผู้เขียนคิดว่าค่อนข้างเป็นวิธีการท่ียุ่งยากจึงไม่

ค่อยนิยมใช้กัน  จึงอยากให้ผู้เรียนฝึกฝนใช้วิธีการคูณของเอกนามกับพหุนามแนวนอนท่ีจะทําการศึกษาต่อไปให้

เช่ียวชาญจะดีกว่า  ### 
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แบบฝึกหัดที่ 8.1 
 

 จงหาผลคูณของเอกนามกบัพหุนามท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ีโดยวิธีการคูณแนวตั้ง 

 1)     3  ,  4x +  

   

 

 

 

 

2)     5 9  ,   6y − −  

            

 

3)      a  ,  4 + 3a  

            

 

 

 

 

4)     6 3  ,  7m m− − −  

            

 

5)      2 25 6   ,  3b b b− +  

            

 

 

 

 

6)    3 2 7  ,   5 7   h h h+ −  

            

 

7)      3 26 9 5   ,  7p p p pq− − +  

            

 

 

 

 

 

 

8)     2 2 25   ,  2 3 5c d b bc c− − +  

            

 

9)      2 2 44 3 5   ,  5c b c b cd− + −  

            

 

 

 

 

 

 

10)  210   ,  7 5 8 6mn m n mn m n− − − + −      
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               วิธีการคูณเอกนามกบัพหุนามแนวราบ   มีหลกัเกณฑด์งัน้ี 

              ใชส้มบติัการแจกแจงในการคาํนวณหรือเรียกว่าการถอด(กาํจดั)วงเล็บ แลว้ใชห้ลกัการคูณเอกนามกบัเอกนาม

เขา้มาช่วยในการหาผลคูณ 
 

                     สมบัติการแจกแจง 

                                         
 
 

 

              ตัวอย่างการคูณของเอกนามกบัพหุนามแนวราบ 
 

 ตัวอย่างท่ี 1    จงหาผลคูณของ        6(5x2 +7x – 8)              

                                   วิธีทาํ     

            

 

    
  

               ตัวอย่างท่ี 2     จงหาผลคูณของ   (5x4 +7x5 – 8x3- 4 + 9x2)(5x2)  

            วิธีทาํ     

 

     

 

          

                                                                       ตัวอย่างท่ี 3    จงหาผลคูณของ    2 2( 2 )(5 3 7 )mn mn m n− − +       

                           วิธีทาํ                 

 

                  

                            
 

                    หมายเหตุ      

                       ในกรณีการคูณกนัระหว่างเอกนามมากกว่า 1 เอกนามกบัพหุนามนั้น  ควรทาํการหาผลคูณระหว่าง 

                เอกนามเสียก่อนแลว้จึงใชส้มบติัการแจกแจงในการคูณเอกนามกบัพหุนาม 

 
                                          

                     เช่น       จงหาผลคูณของ      (5xy)(4x + 2y – 6z3)(– 4y2z)  

                         วิธีทาํ 
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 แบบฝึกหัดที่ 8.2 
 

 

ตอนท่ี 1         จงหาผลคูณของเอกนามกับพหุนามท่ีกําหนดให้ต่อไปนี้โดยวิธีการคูณแนวราบ 
 

 1)     (8) (a 3)   × +  

   

 
 

 

2)     (b 4) (6)− ×  

            

 

3)      3 ( 5)x× +  

            

 
 

 

4)     ( 9) 5y + ×  

            

 

5)      1 (3 6)x× +  

            

 

 
 

6)     5 (2 4)y+ × −  

            

 

7)      ( 3 6) ( 8)m− + × +  

            

 

 
 

8)     (2)(7 6)x −  

            

 

9)      (9 4)(7)g −  

            

 

 
 

10)  (1)(4 9)n −      

            

 

11)      6(10m 8)−  

            

 

 
 

12)     ( 12 3)4k− +  

            

 

13)      ( 9)(7 3)p+ +  

            

 
 

14)     (15 7)( 15)q − +  

            

 

15)      8(5q 7)+ −  

            

 

 

16)     ( )3 12 8
4

m  − + 
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การคูณพหุนามกบัพหุนาม 
 
 

 

         วิธีการคูณพหุนามกบัพหุนามแนวตั้ง   ขั้นตอนมีดงัน้ี 

       1. ให้เขียนพหุนามหน่ึงเป็นตวัตั้ง(บรรทดัแรก) และให้เขียนอีกพหุนามหน่ึงเป็นตวัคูณ(บรรทดัท่ีสอง)  ซ่ึงโดย

ส่วนตวัของผูเ้ขียนนั้น นิยมใชพ้หุนามท่ีมีจาํนวนพจน์มากกว่าเป็นตวัตั้งและให้พหุนามท่ีมีจาํนวนพจน์นอ้ยกว่าเป็น

ตวัคูณ  แต่ถา้พหุนามทั้งสองมีจาํนวนพจน์เท่ากนัแลว้จะใชพ้หุนามใดเป็นตวัตั้งก็ไดแ้ละทั้งพหุนามตวัคูณและตวัตั้ง

นั้นควรทาํการเรียงของลาํดบัดีกรีดว้ย 

        2. นาํเอกนามทีละพจน์ของตวัคูณคูณกบัพหุนามของตวัตั้ง  ไดเ้ท่าใดให้เขียนในบรรทดัท่ี 3 , 4 ,…ไปเร่ือยๆจน

ครบทุกพจน์ของตวัคูณ 

        3. นาํผลคูณทุกบรรทดัมาบวกกนัตามหลกัการของการบวกพหุนาม  แลว้เขียนไวบ้รรทดัสุดทา้ย  ผลบวกท่ีได้

จะเป็นผลคูณของพหุนามกบัพหุนามนั้น โดยควรทาํการเรียงดีกรีของพหุนามท่ีเป็นคาํตอบดว้ย 
 

        ตัวอย่างการคูณของพหุนามนามกบัพหุนามแนวตั้ง 
                        

                ตัวอย่างท่ี 1    จงหาผลคูณของ    x – 8  กบั  x + 3           ตัวอย่างท่ี 2     จงหาผลคูณของ   5x2 - 3   กบั   7x – 4 + 9x2
 

          วิธีทาํ                              วิธีทาํ 

   

       

 

 

 

 

                                       

        ตัวอย่างท่ี 3    จงหาผลคูณของ    2 25 3 7mn m n− +   กบั   2 22 4mn m n− + −  

             วิธีทาํ          

 

 

                         

          

 

 

 

 

         ###  การคูณของพหุนามกับพหุนามแนวตั้งนั้น โดยส่วนตัวของผู้เขียนคิดว่าค่อนข้างเป็นวิธีการท่ียุ่งยากจึงไม่

ค่อยนิยมใช้กัน  จึงอยากให้ผู้เรียนฝึกฝนใช้วิธีการคูณของเอกนามกับพหุนามแนวราบท่ีจะทําการศึกษาต่อไปให้

เช่ียวชาญจะดีกว่า  ### 
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แบบฝึกหัดที่ 9.1 
 

จงหาผลคูณของพหุนามกับพหุนามท่ีกําหนดให้ต่อไปนี้โดยวิธีการคูณแนวตั้ง 
 

 

 1)     2  ,  3x x+ +  

   

 

 

 

 

 

 

 

 

2)     5 9  ,   6 4y y− +  

            

 

3)      2 6  ,  5 3ab ab+ −  

            

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4)     2 25 6   ,  3 4b b− + −  

            

 

5)      26 3 5  ,  7 4m m m− − + − −  
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6)    3 23 6 9 5 q  ,  7 2pq p q p p− − + −  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

7)      2 25 + 4 4  ,  2 3 5c c c c− + − +  

 

 

 

 

8)   2 28 6 4mn m n− +   กบั   2 22 5mn m n− + −  
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         วิธีการคูณพหุนามกบัพหุนามแนวราบ    

                   ก่อนทาํการศึกษาการคูณพหุนามกบัพหุนามแนวราบ ขอทบทวนการคูณพหุนามกบัพหุนามแนวตั้งเพ่ือ

ศึกษาพฤติกรรมการคูณของพหุนามเพ่ือท่ีจะนาํไปสู่วิธีการคูณพหุนามกบัพหุนามแนวราบ    

               พจิารณาการคูณแนวตั้งของพหุนามกบัพหุนามต่อไปน้ี 
 

          ตัวอย่างท่ี 1    จงหาผลคูณของ  ( 5)( 3)x x+ +        

             วิธีทาํ                   

          

 

 

 
 

 

          ตัวอย่างท่ี 2     จงหาผลคูณของ  3 2 2(7 5 4 9)(2 3 2)x x x x x+ − − − +   

               วิธีทาํ               

             

 

 

 

 

 
      

           
 

    
                     จากตวัอย่างการคูณพหุนามกบัพหุนามแนวตั้งจะสังเกตไดว่้า  ผลลพัธ์ท่ีไดน้ั้นเกิดจากการท่ีแต่ละเอกนามของ

พหุนามหน่ึง(ตวัคูณ)คูณกบัทุกๆเอกนามของพหุนามอีกพหุนามหน่ึง(ตวัตั้ง)  แลว้นาํผลคูณท่ีไดท้ั้งหมดมาบวกกนั  จาก

พฤติกรรมการคูณแนวตั้งนั้น  เพ่ือประหยดัเวลาและพ้ืนท่ีในการคูณจึงสามารถสรุปเป็นแนวทางการคูณแบบแนวราบได้

ดงัน้ี 

                                    
 

 

            แต่เน่ืองจากการคูณมีคุณสมบติัการสลบัท่ีการคูณจึงสามารถท่ีจะนาํแต่ละเอกนามของพหุนามตวัหน้าคูณกบั

ทุกๆเอกนามของพหุนามตวัหลงัไดด้ว้ย ดงัน้ี 
                                        

                                             
 

                จะสังเกตไดว่้า         =        ดงันั้นเราสามารถชวิ้ธีการแจกแจงการคูณการคูณจากพหุนามตวัหน้าไปพหุนาม

ตวัหลงัตาม           หรือจะใชวิ้ธีการแจกแจงการคูณจากพหุนามตวัหนา้ไปตวัหลงัก็ไดต้าม         

                แต่โดยส่วนตวัของผูส้อนและโดยทัว่ไปนั้น เรานิยมการแจกแจงการคูณจากพหุนามตวัหนา้ไปพหุนามตวัหลงั

มากกว่า  ทั้งน้ีทั้งนั้นอยา่ลืมว่าสามารถทาํไดท้ั้ง 2 วิธี  จากท่ีกล่าวมาทั้งหมดสรุปไดว่้า 

 
1 

2 

1 2 

2 1 
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     วิธีการคูณพหุนามกบัพหุนามแนวราบ 

                         

                 

 

 

 

          ตัวอย่างการคูณพหุนามกบัพหุนามแนวราบ 
 
 

ตัวอย่างท่ี 1    จงหาผลคูณของ       ( 8)( 5)x x+ −            

                  วิธีทาํ                   
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

               ตัวอย่างท่ี 2     จงหาผลคูณของ   2( 5 8)( 7)x x x− + −  

                     วิธีทาํ         

                   
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

                  ตัวอย่างท่ี 3    จงหาผลคูณของ    2(5 4 7)(2 9 5)m n mn m n+ + − +       

                     วิธีทาํ                                  
                                    

 การหาผลคูณระหว่างพหุนามกับพหุนามทําได้โดยคูณแต่ละเอกนามของ

พหุนามหนึ่งกับทุกๆเอกนามของอีกพหุนามหนึ่งแล้วนําผลคูณเหล่านั้นมา

บวกกนั   
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 แบบฝึกหัดที่ 9.2 
 

  ตอนท่ี 1         จงหาผลคูณของพหุนามกบัพหุนามท่ีกําหนดให้ต่อไปนี้โดยวิธีการคูณแนวราบ 
 

 1)     x 2   ,  3  x+ +  

   

 

 

 

 

2)     7   ,   5y y+ −  

            

 

3)      5   ,   4z z+ −  

            

 

 

 

 

4)     12   ,   12k k+ −  

            

 

5)      9   ,   3a a− −  

            

 

 

 

 

6)     2 5   ,   6b b+ +  

            

 

7)      5 10   ,   1p p+ −  

            

 

 

 

 

 

8)     7 4   ,   7 4n n− −  

            

 

9)      12 7   ,   2m m− −  

            

 

 

 

 

 

10)  7 5    ,   4 1c c− +      
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      วิธีการคูณพหุนามกบัพหุนามรูปแบบเฉพาะ  

        สาํหรับการคูณพหุนามกบัพหุนามรูปแบบเฉพาะนั้น เป็นรูปแบบการคูณพหุนามกบัพหุนามท่ีมีลกัษณะพิเศษ

เฉพาะตวัท่ีนอกเหนือจากวิธีการคูณพหุนามกบัพหุนามแนวตั้งและแนวราบ  ทั้งน้ีทั้งนั้นในการคูณพหุนามกบัพหุนาม

นั้นมีหลายรูปแบบ  แต่ในท่ีน้ีผูส้อนขอนาํเสนอการคูณพหุนามกบัพหุนามรูปแบบเฉพาะ 3 รูปแบบท่ีจาํเป็นและเป็น

พ้ืนฐานท่ีจะต่อยอดไปสู่หวัขอ้อ่ืนๆของคณิตศาสตร์  คือ 

                                           รูปแบบท่ี 1    การคูณพหุนามรูป  (น1+ล1)(น2+ล2)          

                                           รูปแบบท่ี 2    การคูณพหุนามรูป  (น + ล)2 

            รูปแบบท่ี 3    การคูณพหุนามรูป  (น + ล) (น - ล) 

          

     รูปแบบที่ 1      การคณูพหุนามรูปแบบ  (น1+ล1)(น2+ล2) 

          การคูณพหุนามกบัพหุนามในรูปแบบของ (น1+ล1)(น2+ล2) นั้น เป็นการคูณของพหุนามท่ีมีความสาํคญัมากซ่ึงเป็น

รากฐานสําคญัในการต่อยอดไปสู่การแยกตวัประกอบของพหุนามกาํลงัสองท่ีจะเป็นพ้ืนฐานต่อยอดอีกไปยงัการแก้

สมการกาํลงัสองซ่ึงเป็นพ้ืนฐานท่ีสาํคญัในการเรียนวิชาคณิตศาสตร์  จึงอยากให้ผูเ้รียนตั้งใจศึกษาหวัขอ้น้ีใหเ้ป็นอยา่งดี  

   ข้อควรระวงั  

                     ก่อนจะเร่ิมทาํการศึกษาในหัวขอ้น้ี อยากจะขอแชร์ประสบการณ์สอนในการสอนคณิตศาสตร์ในหัวขอ้น้ี

สักเลก็นอ้ย   ผูเ้ขียนพบว่ายงัมีนกัเรียนส่วนหน่ึงไม่มากก็นอ้ยท่ียงัคิดว่า 

 

                            
2( 5)( 8) 40x x x+ + = +    ขอเตือนวา่ ผดิ !!!!             

                หากนักเรียนคนใดท่ียงัทาํหรือคิดว่า ผลคูณของพหุนามไดต้ามขา้งตน้นั้น  ขอให้รู้ว่า  ผิด!!!!!หลกัการ     

ของคณิตศาสตร์   ฉะนั้นจึงขอให้ตั้งใจศึกษาการคูณพหุนามรูปแบบน้ีอยา่งตั้งใจ 

                

   ข้อตกลงการคูณพหุนามรูป (น1+ล1)(น2+ล2) 

1. การคูณพหุนามกบัพหุนามรูปแบบน้ีจะเป็นการคูณกนัของ 2 พหุนามท่ีแต่ละพหุนามนั้นมี 2 พจน์ คือ พจน์หน้าและ

พจน์หลงั  โดยจุดสําคญัของการคูณรูปแบบน้ี คือพจน์หนา้ของแต่ละพหุนามและพจน์หลงัของแต่ละพหุนามนั้นเป็น

เอกนามคลา้ยกนั 
 

       ให้    พจน์(เอกนาม)หนา้ของพหุนามแรก   เขียนยอ่ว่า  น1    ,   พจน์(เอกนาม)หนา้ของพหุนามท่ีสอง   เขียนยอ่ว่า  น2 

                พจน์(เอกนาม)หลงัของพหุนามแรก   เขียนยอ่ว่า  ล1    ,   พจน์(เอกนาม)หลงัของพหุนามท่ีสอง   เขียนยอ่ว่า  ล2 

                                      น1  และ  น2   เป็นเอกนามคลา้ยกนั    ,     ล1  และ  ล2  เป็นเอกนามคลา้ยกนั 

 

พหุนาม 120 ajnunu.com

ajn
un

u.
co

m

https://en.wikiquote.org/wiki/Caution
https://en.wikiquote.org/wiki/Caution
https://creativecommons.org/licenses/by-sa/3.0/
https://creativecommons.org/licenses/by-sa/3.0/
https://creativecommons.org/licenses/by-sa/3.0/
https://en.wikiquote.org/wiki/Caution
https://en.wikiquote.org/wiki/Caution
https://en.wikiquote.org/wiki/Caution
https://en.wikiquote.org/wiki/Caution
https://en.wikiquote.org/wiki/Caution
https://en.wikiquote.org/wiki/Caution
https://en.wikiquote.org/wiki/Caution
https://en.wikiquote.org/wiki/Caution
https://en.wikiquote.org/wiki/Caution
https://en.wikiquote.org/wiki/Caution
https://en.wikiquote.org/wiki/Caution
https://en.wikiquote.org/wiki/Caution
https://en.wikiquote.org/wiki/Caution
https://en.wikiquote.org/wiki/Caution
https://en.wikiquote.org/wiki/Caution
https://en.wikiquote.org/wiki/Caution
https://en.wikiquote.org/wiki/Caution
https://en.wikiquote.org/wiki/Caution


       เช่น 

 

 

      

 
  

 

                                                                                                                จากพหุนามในลกัษณะขา้งตน้สามารถใชวิ้ธีการคูณในรูปแบบน้ีได ้

2. อาจจะตอ้งใชคุ้ณสมบติัการสลบัท่ีของการบวกในการจดัรูป  เพ่ือให้พจน์หน้าและพจน์หลงัของพหุนามหน่ึงเป็นเอก

นามคลา้ยกนักบัพหุนามพจน์หนา้และพจน์หลงัของอีกพหุนามหน่ึง 
 

       เช่น                                 ( 8)(6 )x x+ +                     
 

           (7 4 )(2 5)p p+ −                   
 

        2 2(12 5 )( 4)m m− −                   
 

       (6 3 )(7 2 )m n n m− +                   
 

   5 2 2 5(4 3 )(7 5 )b c c b− −                   
 

3.  พิจารณาการคูณพหุนามกบัพหุนามท่ีกาํหนดให้ดงัตอ่ไปน้ี 
 

            ตัวอย่างท่ี 1             ( 5)( 7)x x+ +        =                                  

                                                          =         
 

             ตัวอย่างท่ี 2             (6 2)(5 3)y y+ −        =            

                                                              =                    
 

             ตัวอย่างท่ี 3    2 2(5 4 )(2 3 )m n m n− +        =                       

                                                               =          
 

 

                       จะสังเกตไดว่้า ผลคูณของพหุนามกบัพหุนามในรูปแบบน้ีนั้น จะไดผ้ลคูณตอนแรกออกมา  4 พจน์  แต่

เน่ืองจากพจน์ท่ีเกิดจาก  น1ล2   กบั  น2ล1   นั้น  สามารถนาํมาบวกกนัไดเ้น่ืองจากเป็นเอกนามท่ีคลา้ยกนั  จึงทาํให้ไดผ้ล

สาํเร็จของการคูณออกมาเป็น 3 พจน์ ซ่ึงประกอบไปดว้ย  พจน์หนา้   พจน์กลาง  และพจน์หลงั     ไดค้วามสัมพนัธ์ว่า 
                          

                                            (น1 + ล1 ) (น2 + ล2 )   =        น1น2 + น1ล2 + น2ล1 + ล1ล2 

 

                                ∴            ผลคูณ                =    พจน์หน้า + พจน์กลาง  + พจน์หลัง 
                         

(น1+ล1)(น2+ล2)       น1        น2       ล1       ล2 

( 9)( 4)x x+ −      

(5 6)(7 3)y y− +      

2 2(6 2)(5 7)m m+ −      

(4 7 )(3 )p q p q− −      

2 2( 4 )( 3 9 )x y z x y z− − +      

จัดรูปใหม่ 
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                   เน่ืองจากความสัมพนัธ์ท่ีไดต้ามขา้งตน้นั้น คอ่นขา้งท่องจาํยากโดยเฉพาะในส่วนของ  + น1ล2 + น2ล1  

     ดงันั้นจึงมีวิธีท่ีนิยมในการท่องจาํการคูณพหุนามในรูปแบบน้ีว่า 
                          

           (น1 + ล1 ) (น2 + ล2 )     =    (หน้า)(หน้า)  +   (ใกล้)(ใกล้) + (ไกล)(ไกล)    +  (หลงั)(หลงั) 
                                                                     

     ∴            ผลคูณ                =      พจน์หน้า + พจน์กลาง  + พจน์หลงั 
              

                  โดยทัว่ไปการคณูพหุนามรูปแบบน้ีมกัจะหาพจน์หนา้ของผลคูณจาก  (หน้า)(หน้า) จากนั้นหาพจน์หลงัของ    

ผลคูณจาก (หลัง)(หลัง) เสียก่อน  แลว้ค่อยหาพจน์กลางของผลคูณจาก   (ใกล้)(ใกล้) + (ไกล)(ไกล) 

  ตัวอย่างการคูณพหุนามรูป ( น1+ล1 )( น2+ล2 ) 

1.      ( 6)( 9)x x+ +  

     =              

     =      
 

2.      ( 4)( 10)y y− +    

    =  

    =     
3 

3.       (3 10)(2 5)m m+ +   

     =  

     =      

4.      (7 4)(3 9)p p− −    

    =        

    =     
 

 5.      ( 8 2)( 4 5)b b− + − −    

     =  

     =     
 

6.      (5 3 )( 6 )a b a b− +    

     =  

     =     
 

7.        2 2(5 6)(7 5)x y x y+ −   

     =  

     =  

  8.       5 3 5 3( 4 10 )(7 5 )p q p q− + −      

      =  

    =     
 

                

 เม่ือนกัเรียนเขา้ใจการคูณพหุนามกบัพหุนามรูปแบบน้ีไดเ้ป็นอยา่งดีแลว้  เพ่ือเป็นการประหยดัเวลาและพ้ืนท่ี

ในการคิดอาจไม่จาํเป็นตอ้งแสดงวิธีการทาํตามตวัอยา่งขา้งตน้  นกัเรียนควรทาํการฝึกคิดในใจโดยแฉพาะอย่างย่ิงพจน์

กลางของผลคูณให้เช่ียวชาญแลว้เขียนผลคูณท่ีไดใ้นทนัที  เช่น   

 

1.   ( 12)( 5)x x+ +  =  2.   ( 8)( 6)y y− +   =   
3 

3.   (7 9)(2 3)m m+ +   =   4.   (4 1)(2 7)p p− −   =     
 

 5. ( 4 3)( 3 5)b b− + − −   =   
 

6.  (2 3 )( 2 )a b a b− +    =  
 

7.  2 2(4 3)(7 1)x y x y+ −  =     8.  5 3 5 3( 4 )(2 5 )p q p q− + −   =     
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 แบบฝึกหัดที่ 10.1 
 

ตอนท่ี 1       จงหาผลคูณของพหุนามกับพหุนามท่ีกําหนดให้ต่อไปนี ้
 

 1)     x 2   ,  3  x+ +  

   

 

 

 

2)     5   ,   4y y+ +  

            

 

3)      7   ,   4m m+ +  

            

 

 

 

4)     9   ,   2a a+ +  

            

 

5)      7   ,   1p p+ +  

            

 

 

 

6)     6   ,   9t t+ +  

            

 

7)      3   ,   10d d+ +  

            

 

 

 

8)     11   ,   5z z+ +  

            

 

9)      8   ,   4e e+ +  

            

 

 

 

 

10)  6   ,   6g g+ +      

            

 

11)      7   ,   12h h+ +  

            

 

 

 

 

12)  10   ,   12w w+ +      
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     รูปแบบที่ 2      การคณูพหุนามรูปแบบ  (น + ล)2  

                    การคูณพหุนามกบัพหุนามในรูปแบบของ  (น + ล)2  นั้น จะไดผ้ลคูณเป็นพหุนามท่ีเรียกว่า  พหุนามกําลงั

สองสมบูรณ์  ผูส้อนจึงขอเรียกวิธีการคูณรูปแบบน้ีว่า  การคูณแบบกําลังสองสมบูรณ์  การคูณพหุนามกับพหุนาม

รูปแบบน้ี  เป็นการคูณท่ีมีลกัษณะพิเศษท่ีจะช่วยประหยดัเวลาและขั้นตอนในการหาผลลพัธ์ของการคูณไดโ้ดยไม่ตอ้ง

ใชวิ้ธีปกติของการคูณพหุนามกบัพหุนาม  ไม่ว่าจะเป็นวิธีการคูณแนวตั้งหรือการคูณแนวราบ   การหาผลคูณในรูปแบบ

กาํลงัสองสมบูรณ์นั้นเป็นพ้ืนฐานท่ีสําคญัสําหรับการเรียนวิชาคณิตศาสตร์ในระดบัต่อไป  ไม่ว่าจะเป็นการแยกตัว

ประกอบของพหุนาม ,  การแกส้มการกาํลงัสอง  ฯลฯ  จึงอยากให้ผูเ้รียนตั้งใจศึกษาหวัขอ้น้ีใหเ้ป็นอยา่งดี  

   ข้อควรระวงั  

                     ก่อนจะเร่ิมทาํการศึกษาในหัวขอ้น้ี อยากจะขอแชร์ประสบการณ์สอนในการสอนคณิตศาสตร์ในหัวขอ้น้ี

สักเลก็นอ้ย   ผูเ้ขียนพบว่ายงัมีนกัเรียนส่วนหน่ึงไม่มากก็นอ้ยท่ียงัคิดว่า 

 

                            
2 2 2(x 5) 5x+ = +    ขอเตือนวา่     ผดิ !!!!!!!!!             

                   

                หากนกัเรียนคนใดท่ียงัทาํหรือคิดว่า สามารถกระจายเลขยกกาํลงัสองเขา้ไปท่ี  x  และ  5  ไดแ้ลว้นั้น  ขอให้รู้       

ว่า  ผิด!!!!!หลกัการของคณิตศาสตร์   ฉะนั้นจึงขอให้ตั้งใจศึกษาการคูณแบบกาํลงัสองสมบูรณ์น้ีอยา่งตั้งใจ 

 

                  จากท่ีเราศึกษาเร่ืองเลขยกกาํลงัทาํให้เราทราบกนัดีอยู่แลว้ว่า   จาํนวนใดๆคูณกบัตวัเองหลายๆคร้ัง สามารถ

เขียนให้อยูใ่นรูปของเลขยกกาํลงัได ้    

                      เช่น        3 3 _____  ,  5 5 5 5 = ______  ,   _______a a a a a a× = × × × × × × × × =   
 

                  ในทางเดียวกัน พหุนามก็ถือเป็นค่าค่าหน่ึงท่ีแทนค่าของจาํนวน  เม่ือพหุนามพหุนามหน่ึงคูณกับตัวเอง

หลายๆคร้ัง ก็สามารถท่ีจะเขียนให้อยูใ่นรูปของเลขยกกาํลงัไดเ้ช่นเดียวกนั   

 

                      เช่น     (x 5)( 5) _________________x+ + =     

                                                         (3x 7)(3 7)(3 7) _________________x x− − − =  

                             2 2(3 6 2)(3a 6a 2) _________________a a+ − + − =  
 

                    แต่สาํหรับขอ้น้ีเราจะทาํการศึกษาการคูณของพหุนามท่ีเหมือนกนัสองคร้ัง  โดยท่ีพหุนามนั้นเป็นพหุนามท่ี

มี 2 พจน์ หรือจะเรียกไดว่้า พหุนามนั้นมีแค่พจน์หนา้กบัพจน์หลงั    
 

                       เช่น                       (x 9)( 9)x+ +    หรือเขียนในรูปเลขยกกาํลงัไดว่้า  ______________ 

                                             (5 3)(5 3)m m− −   หรือเขียนในรูปเลขยกกาํลงัไดว่้า ______________                                                    
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(น + ล)2  =   (น)2 + 2(น)(ล) + (ล)2
 

   ข้อตกลงการคูณพหุนามรูปแบบกาํลงัสองสมบูรณ์ 

1. โดยทัว่ไปแลว้พจน์สองพจน์ท่ีอยู่ในวงเล็บท่ียกกาํลงัสองนั้น สําหรับผูส้อนเองนั้นถา้พจน์ทั้งสองประกอบไปดว้ย  

พจน์ท่ีมีตวัแปรกบัพจน์ท่ีเป็นค่าคงตวั(ตวัเลข)  ผูเ้ขียนจะให้พจน์ท่ีมีตวัแปรเป็นพจน์หน้าและให้พจน์ท่ีเป็นค่าคงตวั

เป็นพจน์หลงัเสมอ 
 

        เช่น             2(6 )x+          จดัรูปใหม่ไดว่้า ;   ________________    

    2( 5 )y− +        จดัรูปใหม่ไดว่้า ;   ________________    

                                               2(14 2 )m+     จดัรูปใหม่ไดว่้า ;   ________________    

                                         2( 7 3 )p− −     จดัรูปใหม่ไดว่้า ;   ________________    
 

 

 

2. พหุนามท่ีคูณดว้ยดว้ยวิธีกาํลงัสองสมบูรณ์นั้น จะเป็นพหุนามท่ีประกอบไปดว้ยพจน ์2 พจน์ คือ พจน์หน้า (น) และ

พจน์หลงั (ล) ท่ีอยูใ่นรูปยกกาํลงัสอง  
 

 

       เช่น               2(x 5)+     พจน์หนา้ (น)  คือ _________   ,    พจน์หลงั (ล)  คือ  __________ 

                  2( 8)a −     พจน์หนา้ (น)  คือ  _________   ,    พจน์หลงั (ล)  คือ   _________ 
           2( 2 7)m− +     พจน์หนา้ (น)  คือ  _________   ,    พจน์หลงั (ล)  คือ   _________ 
                2( 5 9)p− −     พจน์หนา้ (น)  คือ  _________   ,    พจน์หลงั (ล)  คือ   _________ 
 
 
 

 

3.  พิจารณาตวัอยา่งท่ีกาํหนดต่อไปน้ี 
 

                                     กําหนดให้   พจน์หน้า  เขียนย่อว่า  “ น ”   ,   พจน์หลัง  เขียนย่อว่า  “ ล ” 

                                                                

 

 

 

 
 

 

สูตรการคณูรูปแบบกาํลังสองสมบรูณ์ 

 
                           
 

 

 

  ท่องให้ขึ้นใจ 
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ข้อควรระวังในการใช้สูตรกาํลงัสองสมบูรณ์ 

1.  จากท่ีไดเ้คยกล่าวไปแลว้ในขา้งตน้ 

                  
2 2 2(x 5) 5x+ = +                   อยา่ !!!!!!!!!!กระจายกาํลงัสองเขา้ไป 

 

2.  ส่ิงท่ีตอ้งระวงัในการใชสู้ตร    
ในกรณีท่ีพจน์หนา้ (น) หรือพจน์หลงั (ล)  มีเคร่ืองหมาย - อยูห่นา้พจน์   ในส่วนของ  (น)2  หรือ  + (ล)2  ท่ีอยู่

ในสูตรนั้น  เม่ือแทนพจน์หน้า (น) หรือพจน์หลงั (ล) ลงในสูตร อย่าลืมเขียนให้อยู่ในรูปของวงเล็บยกกาํลงัสอง 

ไม่เช่นนั้นจะทาํให้ผลคูณท่ีไดน้ั้นผิด 
 

    ตัวอย่าง                  2( 3)x −    =     

 
 

                                                     อย่าทําแบบนี้เด็ดขาด !!!!     

   

    ตัวอย่าง                  2( 6)x− −    =      

          
 

                                                   อย่าทําแบบนี้เด็ดขาด !!!!      

 

                  ในกรณีท่ีพจน์หนา้(น) หรือพจน์หลงั(ล) ของพหุนามเป็นตวัแปรท่ีมีคา่คงตวั  เช่น 2(7 5)x + ,  2(3 2 )x y+  

เป็นตน้   ในส่วนของ  (น)2 และ (ล)2  ท่ีอยู่ในสูตรนั้น  เม่ือแทนพจน์หน้า(น)  หรือพจน์หลงั(ล)  ลงในสูตร  ตอ้ง

เขียนอยูใ่นรูปของวงเลบ็ยกกาํลงัสอง ไม่เช่นนั้นจะทาํให้ผลคูณท่ีไดน้ั้นผิด 
 

           

        ตัวอย่าง           2(5 4)x +    =     

       
 

                                                             อย่าทําแบบนี้เด็ดขาด !!!!      

        

       ตัวอย่าง           2(3 5 )x y+    =     

          
 

                                                                   อย่าทําแบบนี้เด็ดขาด !!!!     

             

       ตัวอย่าง           2(6 3 )x y−    =    
         

 
 

 

                                                                      อย่าทําแบบนี้เด็ดขาด !!!!    
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  ตัวอย่างการคูณพหุนามรูปแบบกาํลังสองสมบูรณ์ 

1.      2( 6)x +  

 

 
     

2.      2( 4)y −    
  3 

3.       2( 10)m− +   

    

 

4.      2( 7)p− −    
    

 5.      2(3 2)b +    

 

 
     

6.      2(5 3)d −    
     

7.        2( 7 5)n− +   

 

 

  8.       2( 4 7)x− −       

9.         2(2 )x y+    

 

 
    

10.      2(9 5 )p q−         
     

11.        2( 4 3 )b c− +   
 

12.       2( 3 7 )g h− −   

 

 

13.        2 3 2(5 3 )a b+   
 

14.        5 3 2(7 3 )x yz−   

 

 
      

                

 เม่ือนกัเรียนเขา้ใจการใชสู้ตรการคูณแบบกาํลงัสองสมบูรณ์ไดเ้ป็นอยา่งดีแลว้  อาจไม่จาํเป็นตอ้งแสดงวิธีการ

ทาํตามตวัอยา่งขา้งตน้   ในขั้นตอนการแทนพจน์หนา้และพจน์หลงัลงไปในสูตรนั้น  นกัเรียนควรทาํการฝึกคิดในใจให้

เช่ียวชาญแลว้เขียนเพียงผลคูณท่ีไดใ้นทนัที  เพ่ือเป็นการประหยดัเวลาและพ้ืนท่ีในการคิด 

เช่น                2( 6)x +                                                                       2(5 3)d −  

               =                                               =  

                =              =                                               
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แบบฝึกหัดที ่10.2 
 

 ตอนท่ี 1       จงหาผลคูณของพหุนามท่ีกําหนดให้ต่อไปนี้ด้วยวิธีกําลังสองสมบูรณ์ 
 

 1)     2( 5)    x +  

   

 

 

 

2)     2( 10)    y +  

            

 

3)      2( 6)    a +  

            

 

 

 

4)     2( 12)    b +  

            

 

5)      2( 4)    z +  

            

 

 

 

6)     2( 7)    h +  

            

 

7)      2( 1)    b +  

            

 

 

 

8)     2( 3)    m +  

            

 

9)      2( 9)    n +  

            

 

 

 

10)  2( 2)    p +      

            

 

11)      2( 8)    r +  

            

 

 

 

 

12)  2( 11)    w+      
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(น + ล)(น – ล) =   (น)2 – (ล)2
 

     รูปแบบที่ 3      การคณูพหุนามรูปแบบ  (น + ล) (น - ล) 

                    การคูณพหุนามกบัพหุนามในรูปแบบของ (น + ล) (น - ล) นั้น จะไดผ้ลคูณเป็นพหุนามท่ีอยู่ในรูปของ

ผลต่างกําลังสอง  ผูส้อนจึงขอเรียกวิธีการคูณรูปแบบน้ีว่า  การคูณแบบผลต่างกําลังสอง   

   ข้อตกลงการคูณพหุนามแบบผลต่างกาํลงัสอง 

1. พหุนามท่ีจะสามารถใชวิ้ธีการคูณแบบผลต่างกาํลงัสองไดน้ั้น ตอ้งมีองคป์ระกอบดงัต่อไปน้ี 

                    พหุนาม 2 พหุนามนั้น แต่ละพหุนามนั้นมี 2 พจน์  คือ ________________________________ 

                    พจน์หนา้ (น) ของแต่ละพหุนามนั้น________________ 

                    พจน์หลงั (ล) ของแต่ละพหุนามนั้น________________ 
 

                 เช่น                       

                                  
 

 

 

2. อาจตอ้งใชคุ้ณสมบติัการสลบัท่ีของการบวกหรือการดึงตวัร่วม (-1)  เพ่ือท่ีจะทาํให้พหุนามทั้งสองพหุนามนั้นสามารถ

ใชก้ารคูณแบบผลต่างกาํลงัสองได ้
 

       เช่น                           ( 6)( 6 )x x+ − +                                             
  

                                        (3 )( 3)m m+ −                                             
 

                                                             

                                   2 2( 6)( 6)y y− − −                                            

          
 

 

 

3.  พิจารณาตวัอยา่งท่ีกาํหนดต่อไปน้ี 
 

                                     กําหนดให้   พจน์หน้า  เขียนย่อว่า  “ น ”   ,   พจน์หลัง  เขียนย่อว่า  “ ล ” 

                                                         

 
 

 
 

 

สูตรการคณูแบบผลต่างกาํลังสอง 

                           
 

 

 

 

ใช้คุณสมบัติการสลับท่ีการบวก 

ใช้คุณสมบัติการสลับท่ีการบวก 

หรือ 

  ท่องให้ขึ้นใจ 
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ข้อควรระวังในการใช้สูตรการคูณแบบผลต่างกาํลงัสอง 

1.  การคูณพหุนามกบัพหุนามในรูปแบบของ  (น + ล) (น - ล)  =  (น)2  - (ล)
2  ในส่วนของ   - (ล)

2 นั้น  คาํตอบจะตอ้งมีค่า

เป็นลบ!!!!!!!ไม่ใช่บวก      จากประสบการณ์สอนผูส้อนพบว่ายงัมีนกัเรียนส่วนหน่ึงไม่มากก็น้อยท่ียงัเขา้ใจผิดว่า       

- (ล)
2 จะมีค่าเป็นบวก   

 

 

             เช่น                    - (4)2   =  16     เพราะคิดว่า   ___________________________________ 
 

                                                                ท่ีถูกตอ้ง คือ  ___________________________________  

 

           ดังน้ัน   _________________________________________________________________ 
     

 

        ตัวอย่าง         ( 7)( 7)x x+ −    =     
          
  

                                                                          อย่าทําแบบนี้เด็ดขาด !!!!      

       

        ตัวอย่าง         (12 )(12 )x x− +    =   
           
 

                                                                            อย่าทําแบบนี้เด็ดขาด !!!!          
 

 

2.  พจน์หน้าหรือพจน์หลงั ถา้เป็นพจน์ท่ีมีค่าคงตวัอยู่หนา้ตวัแปรหรือมีตวัแปรหลายตวั  เวลาใชสู้ตรให้เขียนอยู่ในรูป

ของวงเลบ็ตามสูตรการคูณห้ามละวงเลบ็  มิฉะนั้นจะทาํให้ไดผ้ลคูณท่ีไม่ถูกตอ้ง 

 
 

           ตัวอย่าง       (5 4)(5 4)x x+ −    =    
    

 

  

                                                                               อย่าทําแบบนี้เด็ดขาด !!!! 
      

 
           

            ตัวอย่าง    (7 2 )(7 2 )a bc a bc− +    =    

   

  

                                                                                     อย่าทําแบบนี้เด็ดขาด !!!!      
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  ตัวอย่างการคูณพหุนามแบบผลต่างกาํลังสอง 

1.      ( 6)( 6)x x+ −  

 

 
 

 

2.      ( 4)( 4)y y− +    
  3 

3.       (7 )(7 )p p+ −    

 
 

 
   

4.      ( 10)( 10)m m− + − −   
     

 

 5.     (7 )(7 )p p+ −    

 

 
 
   

6.      (5 3)(5 3)d d− +    
     

7.        (25 15 )(25 15 )m n m n+ −   

 

 
 

  8.       ( 4 21 )( 4 21 )x y x y− − − +       

9.         2 2 2 2(13 9 )(13 9 )p q p q+ −   

 

  

 
     

10.      5 7 5 7(6 17 )(6 17 )b c b c− +         

11.        3 3(6 3 )(6 3 )mn p mn p+ −  12.       (23 7 )( 7 23 )g h h g+ − +   

 

 

 

 
    

 เม่ือนกัเรียนเขา้ใจการใชสู้ตรการคูณแบบผลต่างกาํลงัสองไดเ้ป็นอย่างดีแลว้  อาจไม่จาํเป็นตอ้งแสดงวิธีการ

ทาํตามตวัอยา่งขา้งตน้   ในขั้นตอนการแทนพจน์หนา้และพจน์หลงัลงไปในสูตรนั้น  นกัเรียนควรทาํการฝึกคิดในใจให้

เช่ียวชาญแลว้เขียนเพียงผลคูณท่ีไดใ้นทนัที  เพ่ือเป็นการประหยดัเวลาและพ้ืนท่ีในการคิด 

เช่น                 ( 6)( 6)x x+ −                                                     (5 3 )(5 3 )d e d e− +  

                 =                                                                         =                                                 

                 =                                                                         =                            
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 แบบฝึกหัดที่ 10.3 
 

 

ตอนท่ี 1         จงหาผลคูณของพหุนามท่ีกําหนดให้ต่อไปนี้ด้วยวิธีผลต่างกําลังสอง 
 

 1)     ( 4)( 4)   x x+ −  

   

 

 

 

2)     ( 2)( 2)   y y+ −  

            

 

3)      ( 5)( 5)   a a− +  

            

 

 

 

4)     ( 8)( 8)   b b− +  

            

 

5)      (9 )(9 )   m m+ −  

            

 

 

 

6)     ( 12)( 12)   p p− +  

            

 

7)      ( 3)( 3)   q q+ −  

            

 

 

 

8)     ( 6)( 6)   d d+ −  

            

 

9)      ( 1)( 1)   e e+ −  

            

 

 

 

10)  (11 )(11 )   n n− +      

            

 

11)      ( 7)( 7)   h h+ −  

            

 

 

 
 

12)  ( 10)( 10)   c c− +      
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