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                จากการแกส้มการตวัแปรเดียวกาํลงัหน่ึงซ่ึงเป็นการแกส้มการเบ้ืองตน้ท่ีเราจะตอ้งทาํการศึกษามาก่อนนั้น ต่อมา

การแกส้มการท่ีเราจะมาทาํการศึกษาในหวัขอ้น้ี คือ การแกส้มการกาํลงัสองตวัแปรเดียว 

 สําหรับการแกส้มการกาํลงัสองตวัแปรเดียวนั้นจะตอ้งใช้พ้ืนฐานของการแยกตวัประกอบของพหุนามดีกรีสอง

เป็นพ้ืนฐานสําคญั ฉะนั้น ถา้นักเรียนท่ียงัไม่สามารถแยกตวัประกอบของพหุนามไดน้ั้นจะตอ้งกลบัไปศึกษาหัวขอ้การ

แยกตวัประกอบพหุนามดีกรีสองให้ชาํนาญเสียก่อน จึงจะสามารถศึกษาหวัขอ้น้ีไดอ้ยา่งเขา้ใจ 

ก่อนอ่ืนมาทาํความเขา้ใจวา่  “  รูปสมการกาํลังสองตัวแปรเดียวนั้นเป็นอย่างไร ? กนัดีกว่า ”  

รูปสมการกาํลงัสองตัวแปรเดียว 

                             

                                         เม่ือ  a , b , c  เป็นค่าคงตวั  และ  a ≠ 0 

         ตัวอย่างของสมการกาํลังสองตวัแปรเดียว 

  1) x2 + 4x + 3  =  0 

  2)        3y2 + 5y – 9  =  0 

  3)        6m2 – 7m  =  0 

  4)        10k2 – 9  =  0   

            หมายแหตุ      ในกรณีท่ีรูปสมการกาํลงัสองท่ีโจทยก์าํหนดมาให้นั้น ไม่อยู่ในรูปขา้งตน้ ตอ้งทาํการจดัรูปของ

สมการใหม่  ซ่ึงการจดัรูปสมการใหม่นั้นมีอยู่หลายรูปแบบหลายกรณีขึ้นอยู่กบัรูปสมการท่ีโจทยก์าํหนดมาให้  จึงขอแจก

แจงออกมาเป็นกรณีๆ ดงัน้ี   

กรณีท่ี 1     จากคุณสมบติัการเท่ากนั 

 

 

 

 

                  

 

 

A  =   B         แล้ว      B  =  A 

ดงันั้น                                                                    แลว้                   

เช่น                 0  =  3x2 + 4x – 5           

            0  =  m2 + 5m  

                            0  =  9y2  – 64 

                   

 สมการกาํลงัสองตัวแปรเดยีว 
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กรณีท่ี 2   สมการกาํลงัสองนั้นตอ้งอยูใ่นรูปของ                                              

        กล่าวคือ _______________________________________________________________     

 

 

 

 

 

  

 

 

กรณีท่ี 3    ในกรณีท่ีสมการกาํลงัสองนั้นไม่ไดอ้ยูใ่นรูปท่ีขา้งใดขา้งหน่ึงเป็นศูนย ์ ให้ทาํการยา้ยขา้งของพจน์เพ่ือให้    

                  ขา้งใดขา้งหน่ึงเป็นศนูย ์ โดยมกัจะยา้ยพจน์อ่ืนๆให้มาอยูข่า้งเดียวกบัพจนท่ี์มีตวัแปรกาํลงัสอง พร้อมทั้ง            

                  เรียงดีกรีจากมากไปนอ้ย  เช่น 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

กรณีท่ี 4    ในกรณีท่ีสมการกาํลงัสองนั้นอยูใ่นรูปท่ีขา้งใดขา้งหน่ึงเป็นศูนยแ์ลว้  แต่สปส.ของพจน์ท่ีมีตวัแปรกาํลงั 

                  สองนั้นติดลบ  ให้นาํ  – 1  คูณทั้งสองขา้งเพ่ือทาํให้สปส.ของพจนท่ี์มีตวัแปรกาํลงัสองนั้นเป็นบวก   เช่น   

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

เช่น                21x2 + 1 – x  =  0 

                   – 4a + 2 + 13a2  =  0 

                       – 1 + z + 27z2   =  0 

                               16  + 7k2   =  0 

             – 9n + 4n2   =  0 

     5x2   =   – 8 + 7x     – 13b   =   – 1 – 7b2    

     7p2   =   25     – 25q    =    – 3q2 

     – 8x2 + 13x – 11  =  0       0  =   – 6y2 + y + 9   

   – 7c2 + 25  =  0    0  =    – 3a2 + 25a 
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          กรณีท่ี 5   ในกรณีท่ีสมการกาํลงัสองนั้นไม่ไดอ้ยูใ่นรูปท่ีขา้งใดขา้งหน่ึงเป็นศูนย ์ อีกทั้งสปส.ของพจนท่ี์มีตวัแปร 

                           กาํลงัสองนั้นก็ติดลบ  เราสามารถใชก้ารยา้ยขา้งเพ่ือทาํให้สปส.ของพจน์ท่ีมีตวัแปรกาํลงัสองนั้นเป็นบวก 

                  พร้อมทั้งทาํให้ขา้งใดขา้งหน่ึงเป็นศูนยไ์ดด้ว้ย 
                   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 กรณีท่ี 6    ในกรณีท่ีสมการท่ีโจทยก์าํหนดมาให้นั้น  สปส.ของพจน์ท่ีมีตวัแปร  หรือ พจน์ท่ีเป็นค่าคงตวั ( ตวัเลข )  

                   อยูใ่นรูปของเศษส่วนหรือทศนิยม ให้ทาํการเปล่ียนเป็นจาํนวนเตม็เสียก่อน    เช่น 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

          

 

 

 

 

 

 

 

 

         

     1.5x2 + 0.2x – 7  =  0 

   3
4

m2 + 
4
m  – 5

4
 =  0 

0.4a2 =   0.15a – 2.2  

   – 1
2

 =  5
6

r2 + 7
4

r 

     – 8q2   =   4q – 5       9 + x  =   – 6x2    

   – 7z2   =  15    35w  =    – 3w2  

   
2

x
4

 + 0.1x – 5  =   0    
2

7t
2

 + 2.3t – 1
3

  =   0 
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                ตัวอย่าง        จงจัดรูปสมการท่ีกําหนดให้  ให้อยู่ในสมการรูป  ax2+ bx + c  =  0   
                           โดยท่ี a เป็นจํานวนเตม็ท่ีมากกว่าศูนย์   และ  b , c  เป็นจํานวนเตม็          
                                 

1) – x + x2 – 10  =  0 

 

 

 

2)           –16 – 5y2 + 4y  =  0 

 

3) 3z2  =  8 + 10z 

 

 

 

4) – 13a + 9  =  7a2 

5) 5b2  =  16b 

 

 

 

6) – 9c  =  –10c2 

7)   9d2  =  4 

 

 

 

8) – 13m2  =  – 7 

9) 0.3n2 – 1.2n + 3.5  =   0 

 

 

 

 

 

10) 
2

x
4

 + 2x – 
1
3

  =   0 

 

        

  

 

 

 

 

 

 

     เดี๋ยวเราไปทําแบบฝึกหัดที ่1 กนัก่อน 

            แล้วเราค่อยมาศึกษากนัต่อ 
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  แบบฝึกหัดที่ 1  

ตอนท่ี 1    จงจดัรูปสมการท่ีกาํหนดให้  ให้อยู่ในสมการรูป  ax2+ bx + c  =  0  โดยท่ี a เป็นจํานวนเต็มท่ี 

                  มากกว่าศูนย์ และ  b , c  เป็นจํานวนเต็ม          
 

1) 11z2 + 4 + 7z  =  0 

 
 
 

2) 4x2 – 12 – 5x  =  0 

 

3) – 8 – 5a + a2  =  0 

 
 
 

4) 21b2 + 1 – b  =  0 

 

5) 8 + 25p2 + p  =  0 

 
 
 

6) – q – 3 + q2  =  0 

 

7) 3 – s + 17s2  =  0 

 
 
 

8) –12y + 2y2 – 1  =  0 

 

9) 1 + 14m2 – m  =  0 

 
 
 

10) – 4n + 2 + 13n2  =  0 

 

11) – 13 + k2 + 5k  = 0 

 
 
 

12) 15j – 1 + 19j2  =  0 

 

13) 6i2 – 1 + i  =  0 

 
 
 

14) 8w + w2 – 3  =  0 

 

15) v2 – 1 + v  =  0 

 
 
 

16) –1 + x + 27x2  =  0 

 

17) – a + 22a2 – 7  =  0 

 
 
 

18) 9 + 3c + 5c2  =  0 
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   ตอนท่ี  2       จงจัดรูปสมการท่ีกาํหนดให้  ให้อยู่ในสมการรูป  ax2+ bx + c  =  0  โดยท่ี a เป็นจํานวน 

                       เต็มท่ีมากกว่าศูนย์ และ  b , c  เป็นจํานวนเต็ม          
      

1) 0  =  – c + 3c2 – 4 

 

 
 

2) 0  =  – 5 + 3b + b2 

 

3) 0  =  – 17 + d + 6d2 

 

 
 

4) 0  =  m2 + 13 + m 

 

5) 7n2 + 3n  =  1 

 

 
 

6) 13y2 – y  =  – 3 

 

7) – 5z + z2  =  –10 

 

 
 

8) – 1 + 6p2  =  4p 

 

9) – 5  =  14q2 – 3q 

 

 
 

10) 1  =  3r2 + r 

 

11) – 11  =  – a + 17a2 

 

 
 

12) – b  =  2b2 – 3 

 

13) 21c  =  c2 + 4 

 

 
 

14) 14x2  =  – 13x + 1 

 

15) m2  =  – 5 + m 

 

 
 

16) 35t2  =  – 5t + 3 

 

17) – 11 + 7s  =  s2 

 

 
 

18) – 22v + 6  =  23v2 
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   ตอนท่ี  3        จงจดัรูปสมการท่ีกาํหนดให้  ให้อยู่ในสมการรูป  ax2+ bx + c  =  0  โดยท่ี a เป็นจํานวน 

                        เต็มท่ีมากกว่าศูนย์ และ  b , c  เป็นจํานวนเต็ม          
        

1) – 3x2 + 5x – 1  =  0 

 
 
 
 
 

2) – 3 – 7y2 + 9y  =  0 

 

3) – 5 + a – a2  =  0 

 
 
 
 
 

4) 0  =  – 3b – b2 + 4 

 

5) 0  =  – 13 – 9c – 5c2 

 
 
 
 
 

6) – 14m2 – 3  =  – 9m 

 

7) 17 – 5n2  =  3n 

 
 
 
 
 

8) – p2  =  – 18p + 2 

 

9) – 17q2  =  4 – q 

 
 
 
 
 

10) – 18z + 3  =  z2 

 

11) – 6 – 7b  =  13b2 

 
 
 
 
 

12) – 13  =  7k2 – 3k 
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 แบ่งวิธีการแก้สมการกาํลังสองตัวแปรเดียวได้ดังนี้  

             

การแก้สมการกาํลงัสองตัวแปรเดียว 

   

 

 

 

 

 
\    

         วิธีที่ 1  โดยใช้การแยกตัวประกอบพหุนามดีกรีสองรูป   ax2 + bx + c 

          

               เป็นการนาํแนวคิดเร่ืองการแยกตวัประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเราตอ้งมีพ้ืนฐานมาก่อนหน้าน้ีมาใช้ในการ

แยกตวัประกอบเพ่ือหาคาํตอบของสมการ มีขั้นตอนดงัน้ี  

 ขั้นตอนท่ี 1 แยกตวัประกอบของพหุนามท่ีอยูใ่นสมการ  

 ขั้นตอนท่ี 2 ใชคุ้ณสมบติัของจาํนวนจริงในการแกส้มการ ดงัต่อไปน้ี  

 

 

ตัวอย่างท่ี 1     จงแกส้มการของ       x2 + 8x + 15   =   0 

    วิธีทํา  

 

 

 

 

 

ตัวอย่างท่ี 2 จงแกส้มการของ               x2 – 3x – 28   = 0 

   วิธีทํา 

 

 

 

 

 

                   วิธีท่ี 2 

            โดยใชวิ้ธีทาํเป็น 

            กาํลงัสองสมบูรณ์           

 

 

                      วิธีท่ี 3 

         โดยการใชสู้ตร quadratic 

 

                    

 

 

                  วิธีท่ี 1 

      โดยใชก้ารแยกตวัประกอบ 

             พหุนามดีกรีสอง  

            รูป   ax2 + bx + c 
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ตัวอย่างท่ี 3 จงแกส้มการของ    3x2 =  4 – 11x 

   วิธีทํา 

 

 

 

 

ตัวอย่างท่ี 4 จงแกส้มการของ    5x2 =  – 4x 

   วิธีทํา 

 

 

 

 

ตัวอย่างท่ี 5 จงแกส้มการของ    4  =  49x2 

   วิธีทํา 

 

 

 

 

ตัวอย่างท่ี 6 จงแกส้มการของ    16 – 24x  =  – 9x2 

   วิธีทํา 

 

 

 

 

ตัวอย่างท่ี 7 จงแกส้มการของ    x2 + 16 =  0 

    วิธีทํา 

 

 

 
  

            หมายเหตุ        •   คาํตอบของสมการกาํลงัสองตวัแปรเดียว เรียกอีกอยา่งว่า ____________________ 

             •   เม่ือแยกตวัประกอบออกมาได ้2 วงเลบ็คูณกนั ซ่ึงแต่ละวงเลบ็ไม่เหมือนกนัแลว้______________ 

                                         _____________________________________________________________________________ 

        •   ถา้พหุนามดีกรีสองท่ีอยูใ่นสมการนั้นเป็นพหุนามกาํลงัสองสมบูรณ์แลว้ ___________________       

                                          ____________________________________________________________________________    

                                    •   สมการกาํลงัสองท่ีไม่สามารถแยกตวัประกอบไดน้ั้น __________________________________ 

                                          ____________________________________________________________________________ 
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               วิธีนีย้ังไม่จบนะ!!!   
       เด๋ียวเราไปทาํแบบฝึกหัดท่ี 2.1      

ใหเ้สร็จเสียก่อนแลว้ค่อยมาศึกษากนัต่อ 
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   แบบฝึกหัดที่ 2.1  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   ตอนท่ี  1       จงแก้สมการท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ี    

 

 

 

 
 

1) (x + 1)(x + 2) = 0 

 
 

2) (a + 3)(a + 5) = 0 

 

3) (m + 15)(m + 9) = 0 

 
 

4) (y + 21)(y + 10) = 0 

 

5) (n + 30)(n + 8) = 0 

 
 

6) (p – 1)(p – 5) = 0 

 

7) (q – 3)(q – 11) = 0 

 
 

8) (b – 25)(b – 4) = 0 

 

9) (c – 17)(c – 3) = 0 

 
 

10) (x – 50)(x – 1) = 0 

 

11) (s + 3)(s – 1) = 0 

 
 

12) (t + 7)(t – 11) = 0 

 

13) (k – 5)(k + 13) = 0 

 
 

14) (d – 18)(d + 16) = 0 

 

                แบบฝึกหดัท่ี 2.1 น้ี แยกตวัประกอบไวใ้ห้แลว้ 

                         อยากให้ฝึกหาคาํตอบของสมการ  

                    โดยไม่ตอ้งแยกออกมาเป็นกรณี (คิดในใจ) 
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15) (x + 0)(x + 10) = 0 

 
 

16) (y)(y – 7) = 0 

 

17) z(z + 5) = 0 

 
 

18) (a – 19)a = 0 

 

19) 0 = (v + 5)(v + 17) 

 

 

20) 0 = (m – 24)(m – 8) 

 

21) 0 = (n – 16)(n + 15) 

 
 

22) 0 = (r – 30)r 

 

23) (a + 3)(a + 3) = 0 

 
 

24) (b – 10)2 = 0 

 

25) (g + 17)2 = 0 

 
 

26) (h – 52)(22 + h) = 0 

 

27) (5 + f)(13 + f) = 0 

 
 
 

28) (15 + j)(–7 + j) = 0 

 

29) (–13 + x)(x + 21) = 0 

 
 
 

30) (17 + y)2 = 0 

 

  

   ตอนท่ี  2       จงแก้สมการท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ี      
 

1) (x + 2)(2x + 1) = 0 

 
 
 

2) (a – 3)(5a – 2) = 0 

 

3) (7k – 4)(k + 5) = 0 

 
 
 

4) (9m + 2)(m – 8) = 0 
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5) (3b + 5)(11b + 2) = 0 

 
 
 

6) (15p – 7)(6p – 1) = 0 

 

7) (13q + 4)(9q – 10) = 0 

 
 
 

8) (18s – 5)(7s + 9) = 0 

 

9) (20v + 3)(11v – 13) = 0 

 
 
 

10) (29w – 5)(17w + 6) = 0 

 

11) (5x)(x + 4) = 0 

 
 
 

12) 3a(a – 2) = 0 

 

13) (b)(4b + 7) = 0 

 
 
 

14) z(11z – 5) = 0 

 

15) (9m + 5)m = 0 

 
 
 

16) (23p + 4)(3p) = 0 

 

17) (7q)(8q + 3) = 0 

 
 
 

18) 5x(7x – 15) = 0 

 

19) 9v(5v – 2) = 0 

 
 
 

20) 0 = (g – 7)(8g + 3) 

 

21) 0 = (11h + 12)(5h + 13) 

 
 
 

22) 0 = (7c – 11)(18c – 5) 
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   ตอนท่ี  3       จงแก้สมการท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ี      
 

1) (5)(x – 14)(x + 45) = 0 

 
 
 
 

2) (–1)(a + 5)(a – 19) = 0 

 

23) (5b + 3)(5b + 3) = 0 

 
 
 

24) (7 + 2f)(5f – 3) = 0 

 

25) (13 + 9b)(7 + 12b) = 0 

 
 
 

26) (–11 + 5a)(–23 + 2a) = 0 

 

27) (13 + 7p)2 = 0 

 
 
 

28) (3m + 1)2 = 0 

 

29) (5x – 9)2 = 0 

 
 
 

30) 7(11y + 5)2 = 0 

 

31) 0  =  (7z – 15)2 

 

 

 

32) (13 + 7e)2 = 0 

 

33) 0  =  12(–7 + 3a)2 

 

 

 

34) –3(8 + 11d)2 = 0 

 

35) 5
6−

(17q – 2)2  =  0 
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  แบบฝึกหัดที่ 2.2  

  ตอนท่ี 1     จงแก้สมการท่ีกําหนดให้ต่อไปนี้      
 

1) x2 + 5x + 4  =  0 

 
 
 
 
 
 

2) y2 – 13y + 12  =  0 

 

3) z2 + 2z – 15  =  0 

 
 
 
 
 
 

4) a2 – a – 6  =  0 

 

5) b2 + 12b + 35  =  0 

 
 
 
 
 
 

6) c2 – 12c + 36  =  0 

 

7) d2 + 3d – 70  =  0 

 
 
 
 
 
 

8) m2 – 5m – 14  =  0 

 

9) n2 + 14n + 33  =  0 

 
 
 
 
 
 

10) p2 – 10p + 21  =  0 
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11) q2 + 4q – 21  =  0 

 
 
 
 
 
 
 

12) r2 – 2r – 120  =  0 

 

13) e2 + 13e + 40  =  0 

 
 
 
 
 
 
 

14) f2 – 15f + 54  =  0 

 

15) g2 + 5g – 50  =  0 

 
 
 
 
 
 
 

16) k2 – 4k – 45  =  0 

 

17) x2 + 15x + 36  =  0 

 

 

 

 

 

 
 

18) y2 – 13y + 30  =  0 

 

19) c2 + c – 110  =  0 

 

 

 

 

 

 
 

20) n2 – 3n – 108  =  0 
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21) j2 + 24j + 144  =  0 

 

 

 

 

 

 

22) e2 – 17e + 72  =  0 

 

23) y2 + 7y – 30  =  0 

 

 

 

 

 

 

24) u2 – 4u – 60  =  0 

 

25) v2 + 11v + 28  =  0 

 

 

 

 

 

 

26) w2 – 20w + 36  =  0 

 

27) a2 + 21a – 100  =  0 

 

 

 

 

 

 

28) m2 – 19m – 42  =  0 

 

29) p2 + 25p + 100  =  0 

 

 

 

 

 

 

30) q2 – 18q + 45  =  0 
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31) d2 + 22d – 75  =  0 

 

 

 

 

 
 

32) k2 – 18k – 88  =  0 

 

33) i2 + 26i + 120  =  0 

 

 

 

 

 
 

34) b2 – 26b + 169  =  0 

 

35) h2 + 13h – 90  =  0 

 

 

 

 

 
 

36) u2 – 9u – 52  =  0 

 

37) a2 + 24a + 140  =  0 

 

 

 

 

 
 

38) x2 – 20x + 64  =  0 

 

39) y2 + 6y – 112  =  0 

 

 

 

 

 

 

40) z2 – 13z – 90  =  0 

 

สมการกําลงัสองตวัแปรเดยีว 27 ajnunu.com



   ตอนท่ี 2    จงแก้สมการท่ีกําหนดให้ต่อไปนี้      

1) 2x2 + 3x + 1  =  0 

 
 
 
 
 
 
 
 

2) 2y2 – 11y + 15  =  0 

 

3) 2z2 + z – 1  =  0 

 
 
 
 
 
 
 
 

4) 2a2 – 5a – 12  =  0 

 

5) 2b2 – 11b + 12  =  0 

 
 
 
 
 
 
 
 

6) 3c2 + 10c + 7  =  0 

 

7) 3d2 – 19d + 6  =  0 

 
 
 
 
 
 
 
 

8) 3e2 + e – 14  =  0 

 

9) 3m2 – 4m –  32  =  0 

 
 
 
 
 
 
 
 

10) 3n2 + 32n + 45  =  0 
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             ข้อควรระวัง               ในการแก้สมการกาํลงัสองรูป   ax2 + bx  =  0 

  

 

 

 ตัวอย่างท่ี 1 จงแกส้มการของ    x2  =  6x  

      

 

 

 

 

 

 

 

 

 ตัวอย่างท่ี 2 จงแกส้มการของ    3x2 + 7x  =  0 
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  แบบฝึกหัดที่ 2.3  

   ตอนท่ี 1      จงหาแก้สมการท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ี        
 

1) x2 + x  =  0 

 
 
 
 

2) a2 – 2a   =  0  

 

3) b2 + 7b    =  0 

 
 
 
 
 

4) p2 – 21p     =  0 

 

5) 0  =  q2 + 14q 

 
 
 
 
 

6) 0  =  r2 – 95r 

 

7) 0  =  s2 + 73s 

 
 
 
 
 

8) 0  =  t2 – 110t 

 

9) – v + v2     =  0 

 
 
 
 
 
 

10) 39c + c2     =  0 

 

11) – 72y + y2    =  0 

 
 
 
 
 
 

12) 0  =  – 54w + w2 

 

13) 0  =  128k + k2 
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   ตอนท่ี  2      จงหาแก้สมการท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ี     
    

1) 2a2 – a   =  0 

 
 
 
 
 

2) 3y2 + y   =  0 

 

3) 7k2 – k   =  0 

 
 
 
 
 

4) 13w2 + w   =  0 

 

5) 0  =  5b2 + b 

 
 
 
 
 

6) 0  =  23c2 – c 

 

7) 0  =  11d2 + d 

 
 
 
 
 

8) 0  =  25f2 – f 

 

9) m + 29m2   =  0 

 
 
 
 
 
 

10) – n + 15n2   =  0 

 

11) 0  =  – j + 9j2 

 
 
 
 
 
 

12) 0  =  r + 110r2 
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   ตอนท่ี  3      จงหาแก้สมการท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ี     
 

1) 3a2 – 2a   =  0 

 
 
 
 

2) 5b2 + 3b    =  0 

 

3) 0  =  12x2 – 5x 

 
 
 
 

4) 0  =  6m2 + 17m 

 

5) –7f  + 13f2     =  0 

 
 
 
 

6) 4g + 7g2    =  0 

 

7) 0  =  19w + 11w2 

 
 
 
 

8) 0  =  – 25y + 6y2 

 

 

 

 

  ตอนท่ี  4      จงหาแก้สมการท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ี    
  

1) 3x2 – 3x   =  0 

 
 
 

2) 7q2 + 7q   =  0 

 

3) 0  =  5w2 – 5w 

 
 
 

4) 0  =  13g2 + 13g 

 

5) – 40s + 40s2   =  0 

 
 
 
 

6) 74t + 74t2   =  0 
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การแก้สมการในกรณีท่ีสมการกําลังสองอยู่ในรูป    ax2 + c  =  0   เม่ือ   c < 0 
         

                                                               ใชก้ารแยกตวัประกอบของผลต่างกาํลงัสอง 

    

                                                        

 

 

 

                   

ตัวอย่างท่ี 1     จงแกส้มการของ      x2 – 25   =   0 

 

 

 

 

ตัวอย่างท่ี 2     จงแกส้มการของ      64x2 – 9   =   0 

 

 

 

 

ตัวอย่างท่ี 3     จงแกส้มการของ      16x2 – 5   =   0 

 

 

 

 

ตัวอย่างท่ี 4     จงแกส้มการของ      49x2   =   3 

 

 

 

 

ตัวอย่างท่ี 5     จงแกส้มการของ      x2   =   – 36 

 

 

 

 

  

             

 

 

หมายเหตุ 
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    เราอาจจะไม่ตอ้งใชเ้ทคนิคการแยกตวัประกอบเขา้มาใช ้สามารถแกส้มการกาํลงัสองน้ีโดยการยา้ยขา้ง  

                  จากหลกัการดงัน้ี  

   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตัวอย่างท่ี 1     จงแกส้มการของ      x2 – 25   =   0 

 

 

 

 

ตัวอย่างท่ี 2     จงแกส้มการของ      64x2 – 9   =   0 

 

 

 

 

ตัวอย่างท่ี 3     จงแกส้มการของ      16x2 – 5   =   0 

 

 

 

 

ตัวอย่างท่ี 4     จงแกส้มการของ      49x2   =   3 

 

 

 

 

ตัวอย่างท่ี 5     จงแกส้มการของ      x2   =   – 36 
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  แบบฝึกหัดที่ 2.4  

   ตอนท่ี  1      จงหาแก้สมการท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ีโดยการย้ายข้าง      
 

1) x2  =  4 

 
 
 
 

2) y2  =  64 

 

3) m2  =  3600 

 
 
 
 

4) d2  =  – 25  

 

5) 16  =  e2 

 
 
 
 

6) 81  =  g2 

 

7) 441  =  h2 

 
 
 
 

8) – 1  =  z2 

 

9) – x2  =  – 81 

 
 
 
 

10) – a2  =  – 1 

 

11) – w2  =  – 289 

 
 
 
 

12) – k2  =  36 

 

13) – 400  =  – n2 

 
 
 
 

14) – 196  =  f2 
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15) – 576  =  s2 

 
 
 
 

16) 225  =  – t2 

 

17) b2 – 121  =  0 

 
 
 
 
 

18) p2 – 324  =  0 

 

19) q2 – 3600   =  0 

 
 
 
 
 

20) y2 + 100   =  0 

 

21) 0  =  i2 – 784 

 
 
 
 
 

22) 0  =  j2 – 10000 

 

23) 0  =  r2 – 256 

 
 
 
 
 

24) 0  =  v2 + 6400 

 

25) – 676 + w2   =  0 

 
 
 
 
 

26) – 529 + a2  =  0 

 

27) 0  =  – 144 + q2 

 
 
 
 
 

28) 0  =  – 64 + m2 
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29) 121 + d2  =  0 

 
 
 
 
 
 

30) – n2 + 729  =  0 

 

31) – h2 + 841  =  0 

 
 
 
 
 
 

32) 0  =  – e2 + 2025 

 

33) 0  =  – y2 + 625 

 
 
 
 
 
 

34) 0  =  – c2 – 361 

 

35) 49 – f2   =  0 

 
 
 
 
 
 

36) 441 – w2   =  0 

 

37) 0  =  196 – d2 

 
 
 
 
 
 

38) 0  =  169 – p2 

 

39) – 1600 – k2  =  0 

 
 
 
 
 
 

40) 2x2  =  18 
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41) 100  =  4z2 

 
 
 
 
 
 
 

42) – 10m2  =  – 360 

 

43) –1024  =  4n2 

 
 
 
 
 
 
 

44) – 500  =  – 5s2 

 

45) 2t2 – 288   =  0 

 
 
 
 
 
 
 

46) 5v2 – 4500   =  0 

 

47) 0  =  3u2 – 7500 

 
 
 
 
 
 
 

48) 0  =  7a2 – 175 

 

49) –108 + 12b2  =  0 

 
 
 
 
 
 
 

50) 0  =  – 75 – 75e2 
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        วิธีที่ 2                           โดยใช้การทําเป็นกาํลังสองสมบูรณ์ 

           

                การแกส้มการกาํลงัสองวิธีน้ีเป็นการจดัรูปพหุนามดีกรีสองในสมการให้อยู่ในรูปกาํลงัสองสมบูรณ์ เพ่ือแยกตวั

ประกอบของพหุนามในการแกส้มการ ทั้งน้ีทั้งนั้นวิธีน้ีไม่เป็นท่ีนิยมเลยในการแกส้มการ แต่อยากให้นักเรียนไดศึ้กษา

วิธีการเพราะจะมีความเช่ือมโยงต่อการแกส้มการวิธีท่ี 3 ท่ีจะแกส้มการโดยการใชสู้ตร quadratic  

   ข้ันตอนการแก้สมการโดยทําเป็นกาํลังสองสมบูรณ์ 

      ขั้นตอนท่ี 1    

      จดัรูปสมการให้ค่าคงตวัท่ีไม่ติดตวัแปร               

      อยูฝ่ั่งใดฝ่ังหน่ึง  อีกฝ่ังเป็นพจน์ของตวั 

      แปรกาํลงัสองกบั พจน์ของตวัแปรกาํลงัหน่ึง 

      ขั้นตอนท่ี 2     

      สปส.หนา้ตวัแปรกาํลงัสองตอ้งเป็น 1  

      ถา้ไม่ใช่ 1 ให้ทาํการดึง สปส.หนา้ตวัแปร 

      กาํลงัสองออกมา แลว้ยา้ยขา้งไปหารกบั 

      ค่าคงตวัท่ีอยูอี่กฝ่ัง 

      ขั้นตอนท่ี 3    

       พิจารณาพจน์หนา้ (x)2 และพจน์กลาง  

       เพ่ือท่ีจะทาํให้เป็นกาํลงัสองสมบูรณ์ 

      โดยการเติม (หลงั)2 ลงไปโดยจะตอ้งเติม 

      ทั้งฝ่ังซา้ยและขวา 

      ขั้นตอนท่ี 4 

       เปล่ียนพหุนามกาํลงัสองท่ีไดใ้ห้อยูใ่นรูป 

       ของ ( x ± หลงั )2     ส่วนอีกฝ่ังหน่ึงท่ีเป็น  

       ค่าคงตวั + (หลงั) 2 ให้หาค่าผลสาํเร็จเป็น 

       เลขหน่ึงจาํนวน               

      ขั้นตอนท่ี 5  

      ถอดรากท่ีสองทั้ง 2 ขา้ง (ยา้ยขา้งกาํลงัสอง)  

      ไปอีกฝ่ังหน่ึง เป็น  ±�ค่าคงตวัจากขั้นตอนท่ี 𝟒𝟒                                      

      ขั้นตอนท่ี 6  

      ยา้ยตวัเลขท่ีอยูก่บั x ไปอีกฝ่ัง จาก + ไป –    

      จาก – ไป + กบั ±�ค่าคงตวัจากขั้นตอนท่ี 𝟒𝟒 

      จะไดค้าํตอบของค่า x 

 

ตัวอย่างท่ี 1 จงแกส้มการของ  x2 – 7x – 60  =  0 
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ตัวอย่างท่ี 2 จงแกส้มการของ  15x2 – x – 84  =  0 

 

 

ตัวอย่างท่ี 3 จงแกส้มการของ  x2 – 12x – 27  =  0 
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ตัวอย่างท่ี 4 จงแกส้มการของ  x2 – 3x + 3  =  0 

 

 

ตัวอย่างท่ี 5 จงแกส้มการของ  4x2 – 10x + 5  =  0 
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ตัวอย่างท่ี 6 จงแกส้มการของ  25x2 – 40x + 16  =  0 

 

 

ตัวอย่างท่ี 7 จงแกส้มการของ  7x2 – 4x + 2  =  0 
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แบบฝึกหัดที่ 3 

   ตอนท่ี  1      จงหาแก้สมการท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ีโดยการทําเป็นพหุนามกาํลังสองสมบูรณ์        
 

1)             x2 + 12x + 35  =  0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2)            y2 – 18y + 72  =  0 
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3)            a2 + 46a – 96  =  0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
4)            b2 – 48b – 100  =  0 
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5)            k2 – 8k + 20  =  0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
6)            m2 + 3m + 2   =  0 
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         วิธีที่ 3     การแก้สมการกาํลังสองโดยการใช้สูตร quadratic 

          

               จากการแกส้มการกาํลงัสองวิธีท่ี 2 โดยการทาํเป็นกาํลงัสองสมบรูณ์นั้น  เราสามารถนาํหลกัการของวิธีท่ี 2 น้ี  

  มาสร้างสูตรในการหาคาํตอบได ้ดงัน้ี  

              กาํหนดให้        ax2 + bx + c  =  0    เม่ือ  a , b , c  เป็นค่าคงตวัโดยท่ี  a  ≠ 0 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

                   

    

     

 

สูตร  quadratic 

 กาํหนดให้      ax2 + bx + c  =  0    เม่ือ  a , b , c  เป็นค่าคงตวัโดยท่ี  a  ≠ 0 
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หมายเหตุ 

         1) เม่ือสมการกาํลงัสองอยูใ่นรูป  ax2 + bx + c  =  0  หรือ  0  =  ax2 + bx + c  แลว้ เราสามารถแทนค่า a , b , c  

               แทนลงในสูตรไดเ้ลย  แต่ในส่วนตวัของผูเ้ขียนนั้น ถา้ a เป็น – มกัจะทาํให้อยูใ่นรูป + ก่อนเสมอ โดยการ 

               คูณ –1  ทั้งสองขา้ง หรือ การยา้ยขา้งก็ได ้   เช่น 

                              

                          

                               

                               

     

 

 

         2) พหุนามกาํลงัสองในสมการรูป  ax2 + bx + c  =  0  นั้น ตอ้งมีทั้ง 3 พจน์ คือ พจน์หนา้, พจน์กลาง, พจน์หลงั  

   • พจน์หนา้ ตอ้งมีอยูแ่ลว้ เพราะถา้ขาดพจน์หนา้ (ax2) ไปจะไม่ใช่สมการกาํลงัสอง 

   • ถา้ขาดพจน์กลาง หรือ พจน์หลงั พจน์ใดพจน์หน่ึงไป 

 เช่น   

 

 

 

             เราก็ยงัสามารถใชสู้ตร quadratic ในการแกส้มการได ้แต่ไม่นิยมใชก้นั ควรใชวิ้ธีท่ีทาํการศึกษามา 

                 ก่อนหนา้น้ีจะง่ายกว่า 
                             

          3)  เราควรใชสู้ตร quadratic    เม่ือ 

   • ___________________________________________________ 

   •    ___________________________________________________ 

    เช่น  1)    ___________________________ 

     2)    ___________________________ 

 
 

 

 

 

 

                ไปลุยทําแบบฝึกหัดที่ 4  
                 กนัเลยครับ !!!!!! 
       

สมการกําลงัสองตวัแปรเดยีว 94 ajnunu.com



  แบบฝึกหัดที่ 4.1  

   ตอนท่ี  1      จงหาค่า  a , b , c  จากสมการรูป  ax2+ bx + c = 0 ท่ีกาํหนดให้  โดยท่ี  0a >         
 

1) 2x2 + 3x + 4  =  0 

 
 

2) 5y2 + 9y + 6  =  0 

 

3) 7m2 + 10m + 2  =  0 

 
 

4) 11n2 + 5n + 1  = 0 

 

5) 4p2 + p  + 3  =  0 

 
 

6) 9q2 + q + 1  =  0 

 

7) c2 + 13c + 7  =  0 

 
 

8) b2 + 10b + 1  =  0 

 

9) s2 + s + 12  =  0 

 
 

10) x2 + x + 1  =  0 

 

11) 7a2 – 5a – 4  =  0 

 
 

12) 11b2 – 20b – 3  =  0 

 

13) 15c2 – 7c – 4  =  0 

 
 

14) 12r2 – 3r + 11  =  0 

 

15) 8t2 + 9t – 2  =  0 

 
 

16) 4v2 – 20v – 1  =  0 

 

17) 13u2 – u + 4  =  0 

 
 

18) 17g2 – g – 1  =  0 

 

19) 30h2 + h – 1  =  0 

 
 

20) f2 – f + 1  =  0 

 

21) e2 – e + 5  =  0 

 
 

22) y2 + 3y – 1  =  0 
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23) 11z2 + 4 + 7z  =  0 

 
 
 

24) 4x2 – 12 – 5x  =  0 

 

25) – 8 – 5a + a2  =  0 

 
 
 

26) 21b2 + 1 – b  =  0 

 

27) 8 + 25p2 + p  =  0 

 
 
 

28) – q – 3 + q2  =  0 

 

29) 3 – s + 17s2  =  0 

 
 
 

30) –12y + 2y2 – 1  =  0 

 

31) 1 + 14m2 – m  =  0 

 
 
 

32) – 4n + 2 + 13n2  =  0 

 

33) –13k + k2 + 5  = 0 

 
 
 

34) 15j – 1 + 19j2  =  0 

 

35) 6i2 – 1 + i  =  0 

 
 
 

36) 8w + w2 – 3  =  0 

 

37) v2 – 1 + v  =  0 

 
 
 

38) –1 + x + 27x2  =  0 

 

39) – a + 22a2 – 7  =  0 

 
 
 

40) 9 + 3c + 5c2  =  0 
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    ตอนท่ี 2      จงหาค่า  a , b , c  จากสมการรูป  ax2+ bx + c = 0 ท่ีกาํหนดให้  โดยท่ี  0a >         
 

1) 0  =  7x2 + 10x – 3 

 
 

2) 0  =  5a2 – a + 7 

 

3) 0  =  – c + 3c2 – 4 

 
 

4) 0  =  – 5 + 3b + b2 

 

5) 0  =  – 17d + d + 6d2 

 
 

6) 0  =  m2 + 13 + m 

 

7) 7n2 + 3n  =  1 

 
 

8) 13y2 – y  =  – 3 

 

9) – 5z + z2  =  –10 

 
 

10) – 1 + 6p2  =  4p 

 

11) – 5  =  14q2 – 3q 

 
 

12) 1  =  3r2 + r 

 

13) – 11  =  – a + 17a2 

 
 

14) – b  =  2b2 – 3 

 

15) 21c  =  c2 + 4 

 
 

16) 14x2  =  – 13x + 1 

 

17) m2  =  – 5 + m 

 
 

18) 35t2  =  – 5t + 3 

 

19) – 11 + 7s  =  s2 

 
 

20) – 22v + 6  =  23v2 
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    ตอนท่ี 3      จงหาค่า  a , b , c  จากสมการรูป  ax2+ bx + c = 0 ท่ีกาํหนดให้  โดยท่ี  0a >         
 

1) – 3x2 + 5x – 1  =  0 

 
 
 
 

2) – 3 – 7y2 + 9y  =  0 

 

3) – 5 + a – a2  =  0 

 
 
 
 

4) 0  =  – 3b – b2 + 4 

 

5) 0  =  – 13 – 9c – 5c2 

 
 
 
 

6) – 14m2 – 3  =  – 9m 

 

7) 17 – 5n2  =  3n 

 
 
 
 

8) – p2  =  – 18p + 2 

 

9) – 17q2  =  4 – q 

 
 
 
 

10) – 18z + 3  =  z2 

 

11) – 6 – 7b  =  13b2 

 
 
 
 

12) – 13  =  7k2 – 3k 

 

13) – 1 =  q – 3q2 

 
 
 
 

14) – 13t  =  – 16t2 + 7 
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15) 17s + 4s2  =  – 6 

 
 
 
 

16) – v2 – 21v  =  12 

 

17) – 27w2 + 3w  =  – 5 

 
 
 
 

18) g – 50g2  =  1 

 

19) –13 + 4h  = – 4h2 

 
 
 
 

20) – k + 22  =  – 19k2 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   ตอนท่ี 4      จงหาค่า  a , b , c  จากสมการรูป  ax2+ bx + c = 0 ท่ีกาํหนดให้  โดยท่ี  0a >         
 

1) 3x2 + 5x  =  0 

 
 
 
 

2) y2 – 38  =  0 

 

3) 7m2 + 1  =  0 

 
 
 
 

4) p2 – p  =  0 

 

5) 0  =  13a2 + 1 

 
 
 
 

6) 0  =  17b2 + b 

 

7) 0  =  c2 – 14 

 
 
 
 

8) 0  =  w2 + w 
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  แบบฝึกหัดที่ 4.2  

   ตอนท่ี  1      จงหาแก้สมการท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ีโดยใช้สูตร quadratic        
 

1) x2 + 9x + 20  =  0 

 
 
 
 
 
 
 
 
2) y2 + 20y + 99   =  0 

 
 
 
 
 
 
 
 
3) 18a + 81 + a2  =  0 

 
 
 
 
 
 
 
 
4) – m2 + 11m – 28  =  0 
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5) 0  =  – 60 – n2 + 16n 

 
 
 
 
 
 
 
 

6) 
2

d
6

 – 4d – 24   =  0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
7) 0.1c  =  – 0.1c2 + 3 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

8) −
2

w
2

 + 7  =  
13w

2  
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9) 10g2 – 10g + 570    =  0 

 
 
 
 
 
 
 
 

10) – 0.4h  =  2.1 – 
2

h
10

 

 
 
 
 
 
 
 
 

11) −
2

x
6

 + 
7x
3  – 

17
2   =  0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
12) 0.01r2  =  – 0.23r  – 1.34 
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   ตอนท่ี 2        จงหาแก้สมการท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ีโดยใช้สูตร quadratic      

1)   2x2 + 11x + 15   =  0 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2) 10y2 + 29y + 10   =  0 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3) 9 + 16p2 + 24p   =  0 
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