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           เอกสารเร่ือง เจาะลึก!!! โจทย์ปัญหาเกี่ยวกับการประยุกต์ใช้สูตร Quadratic 
Formula น้ี เป็นหัวขอ้ท่ีผูเ้ขียนไดพ้ยายามแยกออกมาจากเน้ือหาเร่ือง สมการกําลังสองตัวแปรเดียว 
เพื่อใหผู้เ้รียนไดท้าํการศึกษาอยา่งเฉพาะเจาะจง  เหมาะสําหรับ 
 

                     1. ผู้ที่ต้องการพฒันาศักยภาพคณิตศาสตร์ของตนเอง 
          2. ผู้ที่เตรียมความพร้อมในการสอบเข้าโรงเรียนต่างๆในระดับ ม. 4   

                 3. ผู้ที่เตรียมความพร้อมในการสอบเข้าโรงเรียนเตรียมทหาร 
 

      เน่ืองด้วยจากประสบการณ์ในการสอนนักเรียนเพื่อสอบเขา้โรงเรียนในระดับชั้นม.4 มาเป็นเวลา

ยาวนานนั้น  พบว่า โจทยปั์ญหาต่างๆหรือแนวขอ้สอบต่างๆท่ีเก่ียวกบัสมการกาํลงัสองมีอยู่มากมาย แต่

เพียงแค่ความสามารถในแกส้มการกาํลงัสองไดห้รือรู้จกัการใชสู้ตรโดยตรงของ Quadratic Formula ไดแ้ลว้

นั้น   ก็ยงัไมเ่พียงพอท่ีจะสามารถทาํโจทยปั์ญหาหรือแนวขอ้สอบท่ีเก่ียวกบัสมการกาํลงัสองบางลกัษณะได ้  

เน่ืองจากตอ้งใชก้ารประยกุตสู์ตร Quadratic Formula เขา้มาช่วย    ผูท่ี้ไม่เคยพบเห็นหรือทาํโจทยใ์นลกัษณะ

แนวน้ีมาก่อนนั้น   ก็จะไม่สามารถท่ีจะแกปั้ญหาได้หรือไม่ทราบแนวทางท่ีตอ้งใช้ในการแกปั้ญหาของ

โจทยน์ั้นๆ   
 

            ดว้ยเหตุผลขา้งตน้  ผูเ้ขียนจึงไดพ้ยายามเรียบเรียงเน้ือหาและรวบรวมลกัษณะโจทยปั์ญหาและแนว

ขอ้สอบต่างๆ   ซ่ึงไม่สามารถหาเรียนไดจ้ากในหลกัสูตรปกติท่ีโรงเรียนสอนหรือจากหนงัสือเรียนทัว่ไปได้

ง่ายนกั   โดยไดพ้ยายามแบ่งเน้ือหาการประยกุตใ์ชสู้ตร Quadratic Formula  ออกมาเป็นแนวต่างๆ  พร้อมทั้ง

แบบฝึกหัดของแต่ละแนวท่ีไดร้วบรวมมาจากแนวขอ้สอบต่างๆมากมาย  ไล่ระดบัจากง่ายไปยากเพื่อความ

เขา้ใจอยา่งเป็นขั้นตอน  
 

           หมายเหตุ :     ผูท่ี้ทาํการศึกษาหัวขอ้น้ีไดน้ั้น ตอ้งมีพื้นฐานความรู้ท่ีจาํเป็นต่างๆในระดบั ม.ตน้ มา

ก่อน   ไม่ว่าจะเป็นเร่ือง  พหุนาม , การแยกตวัประกอบของพหุนามดีกรีสอง ,  การแกส้มการหน่ึงตวัแปร

หรือสองตวัแปร    มิฉะนั้นจะไม่สามารถทาํความเขา้ใจในการศึกษาหวัขอ้น้ีได ้
 

            ajnunu.com  หวงัว่าเอกสารการเรียนออนไลน์หัวข้อเร่ือง เจาะลึก!!! โจทย์ปัญหา

เกีย่วกบัการประยุกต์ใช้สูตร Quadratic Formula  น้ี  จะมีประโยชน์ไม่มากก็นอ้ยกบัผูท่ี้

ไดท้าํการศึกษา 

 

โปรดอ่านคาํช้ีแจงนีก่้อนทําการศึกษา 
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            สําหรับผูเ้รียนท่ีไดท้าํการศึกษาเก่ียวกบัเร่ืองสมการกาํลงัสองตวัแปรเดียวมาแลว้นั้น ย่อมจะไดรู้้จกั

กบัสูตร Quadratic  Formula  ซ่ึงใชส้ําหรับการแกส้มการกาํลงัสองตวัแปรเดียว โดยท่ีไม่ตอ้งเสียเวลาในการ

แยกตวัประกอบของพหุนามกาํลงัสองท่ีอยูใ่นสมการ ตามหลกัการดงัน้ี 
 

                        เม่ือ 0a ≠  และ  b, c  เป็นค่าคงตวั  

   จากสมการกาํลงัสองตวัแปรเดียว  2 0ax bx c+ + =  

                       จะไดว้า่ ;                 𝒙𝒙 = −𝒃𝒃±�𝒃𝒃𝟐𝟐−𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒
𝟐𝟐𝟐𝟐

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

             

 

  ซ่ึงนอกจากประโยชน์ของสูตร Quadratic  Formula ท่ีใช้ในการแกส้มการกาํลงัสองตวัแปรเดียว

จากตัวอย่างข้างต้นแล้วนั้ น  ก็ยงัมีการใช้ประโยชน์และการประยุกต์สูตร Quadratic  Formula ในการ

แกปั้ญหาโจทยท่ี์เก่ียวกบัสมการกาํลงัสองในลกัษณะอ่ืนๆไดอี้กดว้ย   ผูเ้ขียนจึงไดพ้ยายามรวบรวมแนวของ

โจทยปั์ญหาต่างๆท่ีใชป้ระโยชน์และการประยกุตข์องสูตร Quadratic  Formula  ในการแกปั้ญหาขึ้นมา 

                     สมการกาํลังสอง 

 
         เจาะลึก!!! โจทย์ปัญหาเก่ียวกับการประยุกต์ใช้ 

           

 

ตัวอย่าง   จงหาค่า x  จาก    6x2 – 7x – 20   =  0 

 

ตัวอย่าง   จงหาค่า x  จาก    2x2 – x – 5   =  0 

 

 สตูร  Quadratic Formula 
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   พิจารณาการแกส้มการกาํลงัสองตวัแปรเดียวท่ีกาํหนดใหโ้ดยใชสู้ตร  Quadratic  Formula  ดงัต่อไปน้ี 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                          จากการแกส้มการกาํลงัสอง ขอ้ท่ี 1 และ 2  จะทาํใหเ้ราสังเกตและไดข้อ้สรุปวา่ ; 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1 . จงหาค่า  x    จาก    3x2 – 13x – 10   =  0        

      

 

2.  จงหาค่า x   จาก    25x2 – 20x + 4   =  0         

     

1 โจทย์แนวท่ี Qua dra tic Formula  

   

   จากขอ้ท่ี 1  ;      เม่ือ        2 4 0b ac− >         

   แลว้ _______________________ 

  __________________________ 

  __________________________ 

  __________________________ 

  

   

   จากขอ้ท่ี 2   ;    เม่ือ        2 4 0b ac− =  

  แลว้  _______________________ 

  __________________________ 

  __________________________ 

  __________________________ 

                                             
  

การประยุกต์ใช้สตูร 

จากขอ้สรุปขา้งตน้ทั้งสอง สามารถสรุปไดอี้กวา่  ; 

สมการกาํลงัสองจะมี________________________________________ เม่ือ _____________________ 
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   จากขอ้ท่ี 3   ;    เม่ือ        2 4 0b ac− <  

  แลว้  _______________________ 

  __________________________ 

  __________________________ 

  __________________________ 

                                             
  

 

        

      

 

 

 

 

 

 

3.  จงหาค่า x   จาก     2x2 + 5x + 7   =  0        
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1. สมการขอ้ใดต่อไปน้ีมีคาํตอบเป็นจาํนวนจริงท่ีแตกต่างกนั 2 จาํนวน   

1)  x2 + 10x + 25  =  0 2)  9x2 – 12x + 4  =  0 

3)  2x2 – 5x + 7  =  0 4)  5x2 – x – 3  =  0 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. ถา้ k เป็นจาํนวนเตม็ท่ีนอ้ยท่ีสุด ท่ีทาํใหส้มการ  x2 –  2(k + 2)x + k2 + 12  =  0  มีคาํตอบท่ีเป็นจาํนวน

จริง 2 ค่าท่ีแตกต่างกนัแลว้ จงหาค่าของ  k2 + 1  มีค่าเทา่ไร   

1)  3 2)  5 3)  10 4)  17 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

แบบฝึกหัดที่ 1 
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3. ให้ p, q เป็นจาํนวนเต็ม และ pq ≠ 0  ถา้  x2 – px – q  =  0  มีรากสมการเป็นจาํนวนจริงท่ีแตกต่างกนั 

แลว้  p2 + q2  มีค่าตํ่าสุดเท่าไร   

1)  10 2)  12 3)  15 4)  20     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. ถา้สมการ x2 + 2x – ax + 4  =  0  มีรากสมการท่ีเทา่กนั แลว้ผลคูณของค่า  a  มีค่าเท่าไร 

1)  10 2)  4 3)  –8 4)  – 12      
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5. จงหาผลบวกของค่า  m  ทั้งหมด ท่ีทาํให ้ x2 + mx – 8x – 
3
2

m + 10  =  0  มีคาํตอบเพียงคาํตอบเดียว 

1)  8 2)  9 3)  10 4)  12    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

6. สมการ  mx2 – x + n  =  0  มีเพียงคาํตอบเดียว แลว้ (mn)3 มีค่าเท่าไร    

1)  
1
4

 2)  2 3)  16 4)  
1

64
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มใีนเอกสารตวัเตม็ 
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                        เม่ือ 0a ≠  และ  b, c  เป็นค่าคงตวั  

   จากสมการกาํลงัสองตวัแปรเดียว  2 0ax bx c+ + =  

                                        

 

 

  

 

 

  

 

 

ผลบวกของคําตอบสมการ  =   
−𝒃𝒃
𝒂𝒂

 

 

 

ผลคูณของคําตอบสมการ  =   
𝒄𝒄
𝒂𝒂

 

 

ที่มาของสูตร 

𝒙𝒙 =
−𝒃𝒃 ± √𝒃𝒃𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒𝟒

𝟐𝟐𝟐𝟐
 จากสมการ  2 0ax bx c+ + =     จะได ้ ; 

2 โจทย์แนวท่ี Qua dra tic Formula  การประยุกต์ใช้สตูร 

 โจทย์ปัญหาการประยุกต์ ใช้ quadratic formula 15 ajnunu.com

aj
nu

nu
.co

m



 

 

   ตอนท่ี 1     จงหาผลบวกและผลคูณของสมการกาํลงัสองท่ีกาํหนดให้ดังต่อไปนี ้ 
 

1. x2 + 8x + 12  =  0  

 

 

 

2. x2 – 3x – 54  =  0 

 

 

 

3. x2 – 49  =  0 

 

 

 

4. x2 +  12x  =  0 

 

 

 

5. 2x2 + x – 8  =  0 

 

 

แบบฝึกหัดที่ 2.1 
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6. 5x2 – 10x – 7  =  0 

 

 

 

7. 9x2 – 4  =  0 

 

 

 

8. 8x2 + 5x  =  0 

 

 

 

9. x2 – 3 5 x – 10  =  0 

 

 

 

 

10. 3 x2 + 9x – 2 3   =  0 
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11. 
2

4x
3

 – x – 2
9

  =  0 

 

 

 

 

 

12. 
2

2 5x
3

 + 10
9

x – 8 10   =  0 
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      ตอนท่ี 2   

1. จงหาผลบวกของคาํตอบ  120
x

 – +
120

x 3
  =   1

6
  มีค่าเท่าไร 

1)  7 2)  5 3)  –3 4)  –5 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. สมการ  (x + 3)2 – 17  =  100 – x2  มี  a, b  ซ่ึง  a > b  เป็นคาํตอบ แลว้  a  + b  มีค่าเท่าไร    

1)  –3 2)  –8 3)  4 4)  12 
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หน้า  20 – 22 

มใีนเอกสารตวัเตม็ 

 

 aj
nu

nu
.co

m



 

 
 

   ตอนท่ี 1 
 

1. จงหาค่า  k  ท่ีทาํให ้ kx2 + 3x – 12  =  0  มีผลบวกของคาํตอบของสมการเป็น  5 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. จงหาค่า  k  ท่ีทาํให ้ k
3

x2 – 7x – 3  =  0  มีผลคูณของคาํตอบของสมการเป็น  –1 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3. จงหาค่า  k  ท่ีทาํให ้ 5x2 – k
2

x – 3  =  0  มีผลบวกของคาํตอบของสมการเป็น  −2
3

 

 

 

 

 

 

 

 

 

แบบฝึกหัดที่ 2.2 
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หน้า  24 

มใีนเอกสารตวัเตม็ 
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      ตอนท่ี 2 
 

1. กาํหนดให ้ kx2 + 7  =  2kx + 6x  มีผลบวกของคาํตอบเป็น  4  แลว้  จงหาค่า  k2 + 5 

1)  14 2)  9 3)  10 4)  6     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. ถา้ผลบวกของคาํตอบสมการ  x2 + px – 2p2  =  0  (เม่ือ p เป็นค่าคงตวั)  มีค่าเท่ากบั  – 3p + 6  แลว้  

ผลคูณของคาํตอบสมการตรงกบัขอ้ใด  

1)  – 18 2)  9 3)  25 4)  – 4      
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มใีนเอกสารตวัเตม็ 
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     ตอนท่ี 3 
 

1. ให้  x2 – 5kx + k  =  0  มีผลบวกของคาํตอบสมการมากกว่าผลคูณของคาํตอบสมการอยู่  12  แลว้  

จงหาค่า  k         

1)  1 2)  2 3)  3 4)  4 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. ถา้สมการ  x2 – 3kx + k2 – 10  =  0  มีผลบวกของรากสมการ เท่ากบัผลคูณของรากสมการ แลว้ ค่า  k 

มีค่าเทา่ไร    

1)   – 5 ,  2 2)  – 5 , – 2 3)   5 ,  2 4)   5 , – 2 
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 ลกัษณะของโจทยแ์นวต่อไปน้ีจะเป็นลกัษณะของโจทยท่ี์เก่ียวกบัสมการกาํลงัสองท่ีใชก้ารประยกุตสู์ตร   
                                        

 
  
 
 

     เขา้มาช่วยในการแกปั้ญหา   ถึงแมว้่าโจทยปั์ญหานั้นจะไม่ไดมี้การถามถึงผลบวกหรือผลคูณของ

คาํตอบสมการกาํลงัสองโดยตรงก็ตาม   ซ่ึงลกัษณะโจทยท่ี์ใชก้ารประยกุตผ์ลบวกและผลคูณของคาํตอบ

สมการนั้นมีอยู่หลากหลายรูปแบบ   จึงอยากจะขอให้ผูเ้รียนจดจาํลกัษณะของโจทยแ์นวน้ีท่ีผูเ้ขียนได้

พยายามจาํแนกออกมา  ว่ามีการประยุกตก์ารใชสู้ตรผลบวกและผลคูณของคาํตอบสมการกาํลงัสองนั้น

อยา่งไรในการแกโ้จทยปั์ญหา 
 

 

 

1. ถา้ 
6
7   เป็นคาํตอบหน่ึงของสมการ  7x2 – 20x + 12  =  0  แลว้อีกคาํตอบตรงกบัขอ้ใด 

1)  4 2)  –2 3)  2 4)  
7
6       

 

 

 

 

 

 

 

2. ค่า  x  จากสมการ  10x2 + 11x + k  =  0  ค่าหน่ึง คือ 
−3
2  แลว้ค่า  x  อีกค่าคอืขอ้ใด 

1)  
2
5  2)  

−2
5  3)  

5
2  4)  

−5
2    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

แบบฝึกหัดที่ 3.1 
 

 

ผลบวกของคําตอบสมการ  =   
−𝒃𝒃
𝒂𝒂

 

 

 

ผลคูณของคําตอบสมการ  =   
𝒄𝒄
𝒂𝒂

 

 

3 โจทย์แนวท่ี Qua dra tic Formula  การประยุกต์ใช้สตูร 
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1. คาํตอบของสมการ  x2  – 1  =  ( )− 1m x
m

 คือขอ้ใด      

1)  m , 
1
m

 2)  m , 
−1
m

 3)  – m , 
1
m

 4)  – m , 
−1
m

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. เม่ือ  a, b  ≠  0  ถา้  x2 – b2  =  2ax – a2  แลว้  x  มีค่าเท่ากบัขอ้ใด   

1)  ab  ,  
a
b

 2)   a  ,  b 3)   a + b  ,   b – a  4)  a + b  ,   a – b  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

แบบฝึกหัดที่ 3.2 
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1. ถา้  3  และ  – 7  เป็นคาํตอบของสมการ  x2 + ax + b  =  0  แลว้  a × b  มีค่าเท่าไร     

1)  – 21 2)  56 3)  – 84 4)  96 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. ถา้  –5  และ 2
3

  เป็นคาํตอบของสมการ  3x2 – bx – c  =  0  แลว้  b + c  มีค่าเท่าไร    

1)  – 3 2)  5 3)  – 1 4)  0 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

แบบฝึกหัดที่ 3.3 
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1. ถา้  m , n  เป็นคาํตอบของสมการ  x2 + 6x – 2  =  0  แลว้สมการในขอ้ใดท่ีมีคาํตอบของสมการเป็น  

m + 1  และ  n + 1    

1)  x2 – 4x – 7  =  0 2)  x2 – 4x + 7  =  0 

3)  x2 + 4x + 7  =  0 4)  x2 + 4x – 7  =  0 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

แบบฝึกหัดที่ 3.4 
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1. ถา้  m, n  เป็นคาํตอบของสมการ  2x2 – 30x + c  =  0  โดยท่ี  m : n  =  2 : 3    จงหาค่า  c 

1)  96 2)  100 3)  106 4)  108    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. สมการ  5x2 – 30x + k  =  0  มีคาํตอบเป็นบวก  โดยท่ีคาํตอบหน่ึงเป็นกาํลงัสองของอีกคาํตอบหน่ึง 

จงหาค่า  k     

1)  8 2)  20 3)  40 4)  72 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

แบบฝึกหัดที่ 3.5 
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     ตอนท่ี 1  

1. กาํหนดให ้ p , q  เป็นคาํตอบของสมการ  x2 – 2x – 1  =  0   แลว้  1
p

 + 1
q

  มีค่าเท่าไร 

1)  2 2)  – 2 3)  1 4)  – 1    

 

 

 

 

 

 

 

 

2. กาํหนดให ้ a , b  เป็นรากสมการของ  x2 – 5x – 7  =  0  แลว้  (a+1)(b+1)  มีค่าเท่าไร 

1)  – 1 2)  1 3)  2 4)  – 2    

 

 

 

 

 

 

 

 

3. กาํหนดให ้ p , q  เป็นคาํตอบของสมการ  x2 + 5x + 5  =  0  แลว้  (1 – p)(1 – q)  มีค่าเท่าไร 

1)  11 2)  – 11 3)  9 4)  – 9   

 

 

 

 

 

 

 

แบบฝึกหัดที่ 3.6 
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ตอนท่ี 2 
 

1. กาํหนดให ้ u , v  เป็นคาํตอบของสมการ  x2 – x – 1  =  0  แลว้  u2 + v2  มีค่าเท่าไร 

1)  – 1 2)  2 3)  – 5 4)  3    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. กาํหนดให ้ x1  ,  x2  เป็นคาํตอบของสมการ   x2 – 2x – 4  =  0  แลว้  − +2 2

1 1 2 2x x x x   มีค่าเท่าไร 

1)  16 2)  –10 3)  12 4)  –15   
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