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                เอกสารประกอบการเรียน 

  
   วชิา  คณิตศาสตร์ 

 

การแยกตัวประกอบของพหุนาม 

                  ( เน้ือหา และ พืน้ฐาน )   



 

 

 

         จากประสบการณ์ในการสอนวิชาคณิตศาสตร์มาเป็นระยะเวลาหลายปี  ผูจ้ดัทาํพบว่า หัวขอ้หน่ึงท่ีมี

ความสําคญัเป็นอย่างสูงและเป็นพื้นฐานสําคญัของวิชาคณิตศาสตร์ในการต่อยอดในการเรียนระดบัสูงขึ้น

ไปนั้นกค็ือ หวัขอ้เร่ือง การแยกตัวประกอบของพหุนาม  ซ่ึงจากประสบการณ์ในการสอนมาหลายปี

นั้นพบวา่    “  นักเรียนไทยมีปัญหาในการเรียนและทําความเข้าใจเกีย่วกบัหัวข้อนี้เป็นอย่างมาก ” 

          ดงันั้น เอกสารการเรียนออนไลน์ หวัขอ้เร่ือง การแยกตวัประกอบของพหุนามฉบบัน้ี  ผูจ้ดัทาํจึงไดใ้ช้

ความตั้งใจและจริงจงัอย่างสูง  รวบรวมประสบการณ์จากการทาํการสอนนกัเรียนจาํนวนมาก มาวิเคราะห์

วิจยัเพื่อจดัทาํเอกสารการเรียนท่ีมีคุณภาพอย่างสูงเท่าท่ีผูจ้ดัทาํจะสามารถทาํได ้  คาดหวงัว่าจะเป็นเอกสาร

การเรียนหวัขอ้เร่ืองการแยกตวัประกอบของพหุนามท่ีดีท่ีสุด  

         เอกสารฉบับนี้เหมาะสําหรับนักเรียนผู้ท่ีมีความต้องการในการศึกษาเร่ืองการแยกตัว

ประกอบของพหุนามอย่างจริงจังเป็นข้ันตอนเป็นลําดับข้ันจากง่ายไปยาก อีกท้ังยังเหมาะ

สําหรับนิสิตนักศึกษาหรือผู้ท่ีทําการสอนวิชาคณิตศาสตร์ เพื่อใช้เป็นแนวทางในการสอนแก่

นักเรียนด้วย  

                                                                   ข้อแนะนําในการเรียน 

        1.  ผูเ้รียนตอ้งทาํการศึกษาเก่ียวกบัเน้ือหาก่อนท่ีจะทาํแบบฝึกหดัในแต่ละหวัขอ้อยา่งตั้งใจ พร้อมทั้งคิด

วิเคราะห์ตามส่ิงท่ีสอน ไม่ใช่เอาแต่จดอยา่งเดียว 

         2. ในส่วนของแบบฝึกหดันั้นจะประกอบไปดว้ยแบบฝึกหัดท่ีมีจาํนวนมากหลายขอ้  ไล่ลาํดบัจากง่าย

ไปยากอย่างเป็นขั้นตอน เพื่ออุดช่องโหว่ใดๆท่ีอาจจะเกิดขึ้นได ้  แต่เน่ืองจากแบบฝึกหัดมีจาํนวนขอ้เป็น

จาํนวนมากและในแต่ละขอ้นั้นมีการอธิบายอย่างละเอียด การศึกษานั้นอาจจะตอ้งใช้เวลานานมากๆ จึง

แนะนาํว่า  ให้ผูศึ้กษานั้นทาํการศึกษาในแต่ละแบบฝึกหัดในขอ้ช่วงแรกๆนั้นพร้อมกบัผูส้อน  จากนั้นเม่ือผู ้

ท่ีทาํการศึกษานั้น  รู้สึกเร่ิมจบัจุดและเขา้ใจถึงวิธีการทาํในแต่ละแบบฝึกหัดนั้นแลว้  ผูศึ้กษาควรพยายามทาํ

ขอ้ต่อๆไปนั้นดว้ยตนเอง  เม่ือติดปัญหาขอ้ใดก็ใหม้าดูวิธีการทาํเป็นรายขอ้ 

          3. ในส่วนของแบบฝึกหัดตนเอง (self practice) คาดหวงัให้ผูท่ี้ทาํการศึกษานั้นไดล้องทาํแบบฝึกหัด

ดว้ยตนเองซ่ึงแบบฝึกหัดตนเอง (self practice) นั้น  จะเป็นการเลียนแบบโจทยแ์บบฝึกหัดท่ีไดท้าํการศึกษา

มาก่อนหนา้น้ี  เพื่อประเมินตนเองวา่  มีความเขา้ใจและสามารถทาํแบบฝึกหดัดว้ยตนเองไดห้รือไม ่  

            ajnunu.com  หวงัว่าเอกสารการเรียนออนไลน์หัวขอ้เร่ือง การแยกตวัประกอบของพหุนาม น้ี

จะมีประโยชน์ไม่มากก็นอ้ยกบัผูท่ี้ไดท้าํการศึกษา 
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การแยกตัวประกอบของพหุนาม 

                จากการท่ีเราได้ทาํการศึกษาเร่ืองพหุนามทั้งการบวก ลบ คูณ หาร พหุนามมาแล้วนั้น ในลาํดับต่อไปซ่ึงมี

ความสาํคญัมากในการเรียนวิชาคณิตศาสตร์ขั้นสูงต่อไปนั้น เราตอ้งทาํความรู้จกักบัการแยกตวัประกอบของพหุนาม 

     พจิารณาตัวอย่างต่อไปนี ้ 

          จาก  3 × 5 =  เขยีนสลบัไดว่้า         15 =  

  2 × 2 × 2 × 3 =  เขยีนสลบัไดว่้า         24 =   

  2 × 3 × 7 =  เขยีนสลบัไดว่้า         42 = 

  

                     

      พจิารณาตัวอย่างต่อไปนี้ 

        จาก  5(x + 4) =                                เขียนสลบัไดว่้า               5x + 20   =   

  4a(5a – 3) =                                เขียนสลบัไดว่้า           20a2 – 12a   =  

 (3m + 2)(2m – 5) =                                เขียนสลบัไดว่้า   6m2 – 11m – 10   =   

 (5y + 3)(5y – 3) =                                เขียนสลบัไดว่้า               25y2 – 9   =   

 3x2(x – 1)(x – 1) =                                เขียนสลบัไดว่้า     3x4 – 6x3 + 3x2    =   

 

   

ดังน้ัน 

 

        การแยกตัวประกอบของพหุนาม    คือ ____________________________________________________________ 

        ___________________________________________________________________________________________ 

        ___________________________________________________________________________________________ 

        ___________________________________________________________________________________________ 
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 สําหรับหัวขอ้การแยกตวัประกอบของพหุนามท่ีเราจะทาํการศึกษานั้น ประกอบไปดว้ยการแยกตวัประกอบท่ีมี   

หลายวิธี  จึงขอทาํการแจกแจงหวัขอ้ยอ่ยๆ ให้ไดรั้บทราบก่อนทาํการศึกษาดงัน้ี 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    

         วิธีที่ 1  การแยกตัวประกอบพหุนามโดยการดงึตัวประกอบร่วม (ใช้สมบัติการแจกแจง) 
    

                 สมบตัิการแจกแจง  

   

  ถา้ a, b, c แทนจาํนวนใดๆ แลว้ 

   a(b + c) =   

   (a + b )c =   

  ซ่ึงเราสามารถเขียนสลบัไดว่้า ; 

   ab + ac =   

   ac + bc =   

   

           ซ่ึงการแยกตวัประกอบของพหุนามโดยวิธีน้ีใช้สําหรับแยกตวัประกอบพหุนามท่ีแต่ละพจน์มีตวัประกอบร่วม 

การแยกตวัประกอบโดยวิธีน้ีจึงเรียกว่า    

 การแยกตัวประกอบของพหุนาม 

         วิธีที ่1  

การแยกตวัประกอบ  

  โดยการดึงตวัร่วม 

     รูปแบบที่  1.1 

     รูปแบบที่  1.2 

     รูปแบบที่  1.3 

การแยกตวัประกอบ  

  พหุนามดีกรีสอง 

  รูป    ax2 + bx + c                       

 แบ่งตามค่า a , b , c 

                รูปแบบที่  2 

          การแยกตวัประกอบ  

       พหุนามดีกรีสองท่ีเป็น 

          กาํลงัสองสมบูรณ์ 

   

   

           รูปแบบที่  3 

      การแยกตวัประกอบ  

     พหุนามดีกรีสองท่ีเป็น 

         ผลต่างกาํลงัสอง 

   

   

               รูปแบบที่  4 

         การแยกตวัประกอบ 

            พหุนามดีกรีสอง 

           รูป    ax2 + bx + c 

      โดยใชก้าํลงัสองสมบูรณ์ 

          กบัผลต่างกาํลงัสอง 

   

   

                         วิธีที ่2 

การแยกตวัประกอบพหุนามดีกรีสอง 
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          ตัวอย่าง         จงแยกตัวประกอบพหุนามท่ีกําหนดให้ต่อไปนี้โดยการดึงตัวร่วม 
 

          1)            5x + 20 = _______________________ 

  = _______________________ 

          2)           4a2 – 18a = _______________________ 

  = _______________________ 

 3)     16m3n2 – 28m2n3 = ___________________________________________________________________ 

   = ___________________________________________________________________ 

 4)    24xy2z + 48x2yz – 30xyz2 =   _______________________________________________________________ 

   =    _______________________________________________________________ 

 5)    10m2n2 + 15m2n – 25mn2 + mn = ____________________________________________________________ 

    =  ____________________________________________________________ 

 

              

        

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

หมายเหตุ        : 

               วิธีนีย้ังไม่จบนะ!!!   
       เด๋ียวเราไปทาํแบบฝึกหัดท่ี 1.1      

ใหเ้สร็จเสียก่อนแลว้ค่อยมาศึกษากนัต่อ 
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  แบบฝึกหัดที่ 1.1  

    ตอนท่ี  1      จงแยกตัวประกอบพหุนามท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ีโดยการดึงตัวร่วม        
            

1) 2x + 6 

 

 

2) 5y + 20 

 

3) 10m – 70 

 

4) 8n – 40 

 

5) 7a3 + 7 

 

 

6) 9p5 + 9 

 

7) 4k7 – 4 

 

8) 3xy – 3 

 

9) 10ab + 5 

 

 

10) 24mn + 4 

 

11) 16s2t – 2 

 

12) 90u3v2 – 9 

 

13) 6a5b2 + 8 

 

 

14) 35xyz + 21 

 

15) 12mnp – 15 

 

16) 45a2bc3d – 35 

 

17) 12x + 12y 

 

 

18) 63a + 9b 

 

19) 5m2 + 25n2 

 

20) 28p5 + 12q2 

 

21) 15ab – 15cd 

 

 

22) 30mn – 6pq 

 

23) 7a2b3 – 21c2d3 

 

24) 24xyz – 20abc 

 

25) 9m + 9n + 9 

 

 

26) 5p – 5q – 5 

 

27) 2x2 + 6x +8 

 

28) 4a2 – 4a + 4 

 

29) 5y2 – 10y + 5 

 

 

30) 7z2 + 7z – 56 

 

31) 15m2 + 20m – 25 

 

32) 30n2 – 24n – 36 

 

 

33) 48p2 + 60p + 84 

 

34) 10m3 + 6n2 + 2 

 

35) 49ab – 35cd – 7 

 

 

36) 40xy + 8yz – 24 

 

37) 8a3b2 – 20b2c – 28 
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38) 7a – 7b – 7c 

 

 

39) 19x3 + 19y2 + 19z 

 

40) 36ab – 60bc – 144cd 

 

41) 25x2y – 125a3b2 – 75pq 

 

 

42) 17p – 17q – 17r + 17 

 

43) 15a – 35b + 5c – 30d 

 

44) 108p3 – 9q5 + 27r – 45s4 

 

 

45) 15ab – 60bc + 90cd – 120de 

 

 

 

 

SELF  PRACTICE  (แบบฝึกหัดตนเอง) 

1)   4a + 8 

 

 

2) 6b + 24 

 

3) 9x – 72 

 

4) 6y – 42 

 

5) 2q3 + 6 

 

 

6) 10p5 + 10 

 

7) 12t7 – 12 

 

8) 8pq – 8 

 

9) 15ab + 5 

 

 

10) 32uv + 4 

 

11) 20y2z – 2 

 

12) 45u3v2 – 9 

 

13) 12a5b2 + 8 

 

 

14) 49abc + 21 

 

15) 18xyz – 15 

 

16) 40a2bc3d – 35 

 

17) 17m + 17n 

 

 

18) 45c + 9d 

 

19) 5m2 + 35n2 

 

20) 28p5 + 16q2 

 

21) 25ab – 25cd 

 

 

22) 36ab – 6cd 

 

23) 7a2b3 – 28c2d3 

 

24) 28xyz – 20abc 

 

25) 7d + 7e + 7 

 

 

26) 11p – 11q – 11 

 

27) 2x2 + 12x +10 

 

28) 9a2 – 9a + 9 
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                  ในกรณีการแยกตวัประกอบของพหุนามท่ีมีหลายพจน์ อาจไม่สามารถดึงตวัประกอบร่วมจากทุกๆ พจน์ได ้เรา

อาจจะใชวิ้ธีการจดักลุ่ม  สมบติัสลบัท่ี  มาประกอบดว้ยเพ่ือหาตวัประกอบร่วม   เรียกการแยกตวัประกอบวิธีน้ี ว่า  
 

 

 

   ตัวอย่าง จงแยกตัวประกอบท่ีกําหนดให้ต่อไปนี้ ด้วยวิธีการจัดกลุ่มแล้วดึงตัวประกอบร่วม 

  

      1)    xy2 + 6x + y2z + 6z     =  ________________________________________________________________  

    =   ________________________________________________________________  

    =   ________________________________________________________________  

 

      2)    4ad + 12bd – 3ac – 9bc   =   _____________________________________________________________  

                                     =  _____________________________________________________________  

                                     =  _____________________________________________________________  

 

      3)    3p2 + 20qr – 12pq – 5pr     =  __________________________________________________________  

                                        =  __________________________________________________________  

           =  __________________________________________________________  

           =  __________________________________________________________  

 

      จบแล้วการแยกตัวประกอบวิธีที่ 1 
ต่อไปเราไปทาํแบบฝึกหัดที่ 1.2 กนัครับ  
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  แบบฝึกหัดที่ 1.2  

   ตอนท่ี 1       จงแยกตัวประกอบพหุนามท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ีโดยการดึงตัวร่วม 
 

1) x(x + 2) + 5(x + 2) 

 

 
 

2) x(2x – 7) – 3(2x – 7) 

 

3) 4x(5x + 1) + (5x + 1) 

 

 
 

4) 2a(3a – b) + 7(3a – b) 

 

5) 5m(m – n) – 4(m – n) 

 

 

 

6) 8y(x – 5) + 12z(x – 5) 

 

7) 15x(a2 – 5b2) – 5y(a2 – 5b2) 

 

 

 

 

8) 7u2v(p2 – 5q3) – 7uv2(p2 – 5q3) 

 

9) 6p(7m2 – 3n) – 13q(7m2 – 3n) 

 

 

 

 

10) c2(c + 3) – 5c(c + 3) + c + 3 

 

11) a2(xy – 3) + a(xy – 3) + xy – 3 

 

 

 

 

12) 7x2(p2 – 3q2) – 3x(p2 – 3q2) – (p2 – 3q2) 

 

13) 3a2(3x2 + 4x – 1) – 5b2(3x2 + 4x – 1) + 3(3x2 + 4x – 1) 
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14) 18p3(5a2 + 3a + 4) – 12p2(5a2 + 3a + 4) – 6p(5a2 + 3a + 4) + 5a2 + 3a + 4 

 

 

 

 

 

15) 5a2(a2 + b2 + c2) – 2b2(a2 + b2 + c2) – c3(a2 + b2 + c2) – (a2 + b2 + c2) 

 

 

 

 

 

16) (a + b)c2 + abc2 

 

 

 

 

 

17) (x – y)z4 – xyz4 

 

18) x2(y + 2) + x(y + 2) 

 

 

 

 

 

19) p2q(3r + 5) – pq2(3r + 5) 

 

20) 15uv3(5c – 4) – 10u3v(5c – 4) 

 

 

 

 

 

21) (3x + y) (2a + b) + (3x + y) (5a + 3b) 

 

22) (7p2 – 3q) (4x + 5y) + (7p2 – 3q) (6x + 7y)  
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23) (3w2 + 5v2) (5a – 9b) – (3a – 2b) (3w2 + 5v2) 

 

 

 
 

 

 

 

24) (5c2 – d4) (8x + 15y) – (2x – 3y) (5c2 – d4) 

 

 

 

 
 

 

25) (10p3q – p2q) (m3 – n4) – (m3 – n4) (5p3q + 4p2q)  

 

 

 

 
 

 

SELF  PRACTICE  (แบบฝึกหัดตนเอง) 

1) x(x + 5) + 4(x + 5) 

 

 

 

 

2) x(5x – 3) – 7(5x – 3) 

 

3) 6x(7x + 1) + (7x + 1) 

 

 

 

 

4) 5a(9a – b) + 8(9a – b) 

 

5) 11m(m – n) – 7(m – n) 

 

 

 

 

6) 8y(x – 6) + 20z(x – 6) 

 

18การแยกตวัประกอบของพหุนาม(เน้ือหาและพืน้ฐาน)____________________________ajnunu.com 

aj
nu

nu
.c

om



 

          หน้า 19 - 31  

มใีนเอกสารตวัเตม็ 

aj
nu

nu
.c

om



  

 

          วิธีที่  2          การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง   
    

              การแยกตวัประกอบในกรณีน้ี ถือว่ามีความสาํคญัเป็นอยา่งมากท่ีจะตอ้งใชเ้ป็นพ้ืนฐานในการแกส้มการกาํลงัสอง

ท่ีนกัเรียนจะตอ้งศึกษา   ดงันั้นจึงอยากจะให้นกัเรียนเนน้และให้ความสาํคญักบัการแยกตวัประกอบในกรณีน้ีเป็นอยา่งมาก 

มิฉะน้ัน!!!!!  จะไม่สามารถทาํการศึกษาในหวัขอ้การแกส้มการกาํลงัสองไดอ้ยา่งเขา้ใจ 

                      ก่อนอ่ืนเรามาทาํความรู้จกักบัพหุนามดีกรีสองท่ีเราจะแยกตวัประกอบกนัเสียก่อน 

  

        

 

 

 

 

    

 

 

 

 

 

        ตัวอย่างพหุนามดีกรีสองตัวแปรเดียวท่ีจะแยกตัวประกอบ 

 1) 5x2 + 3x + 4      _________________________________________________  

 2) m2 – 3m – 5      _________________________________________________ 

 3)         3y2 + y – 1      _________________________________________________   

 4) 12p2 – 5p                              _________________________________________________  

 5) 9g2 – 4       _________________________________________________  

    

                                      รูปแบบพหุนามดีกรีสอง             

                             ax2  +  bx  +  c 

 กาํหนดให ้   x    เป็นตวัแปรของพหุนาม   

   a    คือ  _________________________________________ 

   b    คือ  _________________________________________ 

   c    คือ  _________________________________________ 
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               เน่ืองจากพหุนามดีกรีสองท่ีเราจะแยกตวัประกอบนั้น ตอ้งมีลกัษณะท่ีสาํคญั   คือ 

 1)   พหุนามกาํลงัสองตอ้งเรียงดีกรีจากมากไปนอ้ย   ax2 + bx + c 

 2)   a  เป็นจาํนวนเตม็บวก  ,  b และ c เป็นจาํนวนเตม็ 

 ดงันั้น  ในกรณีท่ีพหุนามดีกรีสองท่ีโจทยก์าํหนดมาให้นั้นมีรูปพหุนามท่ีไม่ตรงกบัเง่ือนไขขา้งตน้ ก่อนทาํการ 

                            แยกตวัประกอบควรจดัรูปของพหุนามใหม่ตามกรณีดงัต่อไปน้ี 

กรณีท่ี 1 ถา้พหุนามดีกรีสองท่ีโจทยก์าํหนดมาให้ไม่เรียงดีกรีจากมากไปนอ้ยให้ทาํการเรียงดีกรีใหม่เสียก่อน   เช่น 

 1)  18 + 11x + x2  เรียงดีกรีจากมากไปนอ้ยไดว่้า  ________________________________   

 2) – 3y + y2 – 54  เรียงดีกรีจากมากไปนอ้ยไดว่้า   ________________________________   

 3)  – 3 + 10m2 – m เรียงดีกรีจากมากไปนอ้ยไดว่้า   ________________________________  

 4) –7p + 3p2 เรียงดีกรีจากมากไปนอ้ยไดว่้า   ________________________________  

 5)  –16 + 5g2 เรียงดีกรีจากมากไปนอ้ยไดว่้า   ________________________________   

 

กรณีท่ี 2 ถา้พหุนามดีกรีสองท่ีโจทยก์าํหนดมาให้ สปส.ของตวัแปรท่ียกกาํลงัสองท่ีจะตอ้งเป็นจาํนวนเต็มบวกนั้นมีค่า

เป็น – ให้ทาํการดึงเคร่ืองหมาย – ออกมาจากทุกพจน์เสียก่อน เพ่ือทาํให้ สปส. ของตวัแปรท่ียกกาํลงัสองมีค่า

เป็น + ตรงตามเง่ือนไข   เช่น 

 1) – x2 – 10x – 16  →          ________________________________   

 2) – y2 + y + 20 →          ________________________________  

 3) – 14m2 – 13m + 12 →          ________________________________    

 4) – 3p2 + 5p →          ________________________________  

 5) – 7q2 – 16 →          ________________________________   

 

กรณีท่ี 3 ถา้พหุนามดีกรีสองท่ีโจทยก์าํหนดให้นั้น สามารถดึงตวัร่วมออกมาไดแ้ลว้ทาํให้ สปส. หน้าตวัแปรท่ียกกาํลงั

สอง (a) และ สปส. หนา้ตวัแปรกาํลงัหน่ึง (b) และค่าคงตวั (c) นั้นมีค่าเป็นจาํนวนเตม็บวกท่ีมีค่านอ้ยลงแลว้ให้

ดึงตวัร่วมออกมา เพ่ือท่ีจะทาํให้การแยกตวัประกอบในกรณีน้ีทาํไดง้่ายขึ้น  เช่น 

 1) 2x2 + 24x + 64 → ________________________________  

 2) 30y2 – 25y – 20 → ________________________________  

 3) 0.4m2 – 0.1m – 0.3 → ________________________________  

 4) 20p2 – 50p → ________________________________  

 5) 
2

10q
7

 – 
2q
7

 → ________________________________  
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กรณีท่ี 4 พหุนามดีกรีสองท่ีโจทยก์าํหนดมาให้อาจมีกรณีท่ี 1 หรือ 2 หรือ 3 ผสมอยูใ่นรูปพหุนามท่ีโจทยก์าํหนดมาให้ ก็

จะตอ้งจดัรูปให้ตรงกบัเง่ือนไข    เช่น 

 1) – 20 – x2 – 9x  → ___________________________ 

   → ___________________________ 

 2) –130a – 120 + 140a2  → ___________________________ 

   → ___________________________ 

 3) 9 + 21m – 18m2 → ___________________________ 

   → ___________________________ 

   → ___________________________ 

 4) 0.7p – 0.3p2 → ___________________________ 

   → ___________________________ 

   → ___________________________ 

 

                       สาํหรับวิธีการแยกตวัประกอบพหุนามดีกรีสอง รูป  ax2 + bx + c   เม่ือ a , b , c  เป็นจาํนวนเตม็ และ a ≠ 0 ท่ี   

   เราจะทาํการศึกษาน้ี ประกอบไปดว้ย 4 รูปแบบ   ดงัน้ี 
 

การแยกตัวประกอบพหุนามดีกรีสอง 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

     รูปแบบท่ี  1.1 

รูปแบบท่ี  1.2 

รูปแบบท่ี  1.3 

  การแยกตวัประกอบ 

     พหุนามดีกรีสอง  

   รูป    ax2 + bx + c                       

   แบ่งตามค่า a , b , c     

 

       รูปแบบท่ี  2 

   การแยกตวัประกอบ  

  พหุนามดีกรีสองท่ีเป็น 

     กาํลงัสองสมบูรณ์ 

           

 

 

       รูปแบบท่ี  3 

    การแยกตวัประกอบ  

  พหุนามดีกรีสองท่ีเป็น 

      ผลต่างกาํลงัสอง 

 

 

       รูปแบบท่ี  4 

    การแยกตวัประกอบ 

       พหุนามดีกรีสอง 

      รูป    ax2 + bx + c 

โดยใชก้าํลงัสองสมบูรณ์ 

     กบัผลต่างกาํลงัสอง 
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 อย่าลืม !!!         

 

    รูปแบบท่ี 1     การแยกตัวประกอบพหุนามดีกรีสอง รูป  ax2 + bx + c    เมื่อ a , b ป็นจํานวนเต็ม  และ  c = 0 
      

                                 ตวัอยา่งพหุนามดีกรีสองรูป  ax2 + bx + c    เม่ือ a , b เป็นจาํนวนเตม็  และ  c = 0 

            1)  3x2 + 5x  __________________________________ 

        2) 12m2 – 5m  __________________________________ 

        3)               y2 – y         __________________________________ 

 

          จากตวัอย่างขา้งตน้ อาจสรุปไดว่้า พหุนามในกรณีน้ีจะมีเพียงแค่ 2 พจน์ ไม่ใช่ 3 พจน์ โดยขาดพจน์ของค่า

คงตวั (ตวัเลข) 

          ในกรณี  c = 0  การแยกตวัประกอบของพหุนามดีกรีสองตวัแปรเดียวน้ี จะใชก้ารดึงตวัร่วมเขา้มาใชใ้นการ

แยกตวัประกอบ   ดงัตวัอยา่งท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ี  

  ตัวอย่าง      การแยกตวัประกอบพหุนามดีกรีสองรูป  ax2 + bx + c   เม่ือ a , b เป็นจาํนวนเตม็ และ c = 0 

 1) x2 + 5x        =    _________________________  

 2) m2 + m        =    _________________________  

 3) p2 – p           =    _________________________  

 4) 5g2 + 2g       =   _________________________  

 5) 3e2 – 9e        =   _________________________  

 6) 12n2 – 20n    =   _________________________  

 

 

 

         1)      ในกรณีท่ีพหุนามดีกรีสองท่ีโจทยก์าํหนดมาให้ไม่ไดเ้รียงดีกรี ควรทาํการเรียงดีกรีของพหุนามเสียก่อน 

                   ท่ีจะทาํการดึงตวัร่วม 

    ตัวอย่าง   จงแยกตวัประกอบของ  8x + 12x2 

     วิธีทํา 8x + 12x2 =   ____________________ 

     =   ____________________ 

   ตัวอย่าง  จงแยกตวัประกอบของ     – 25m + 10m2 

   วิธีทํา – 25m + 10m2 =   ____________________ 

     =   ____________________ 
 

  

รูปแบบท่ี 1.1 
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               2)     ในกรณีท่ี สปส.หนา้ตวัแปรกาํลงัสองเป็นลบ ควรทาํการดึงเคร่ืองหมาย – ออกมาก่อน เพ่ือทาํให้ 

                        สปส.หนา้ตวัแปรกาํลงัสองของพหุนามในวงเลบ็หลงัเคร่ืองหมายลบท่ีดึงออกมานั้นมี สปส.หนา้ 

                        ตวัแปรเป็นบวก     

                         ตัวอย่าง      จงแยกตวัประกอบของ  – 9x2 + 27x 

   วิธีทํา – 9x2 + 27x =   ____________________ 

     =   ____________________  

   ตัวอย่าง จงแยกตวัประกอบของ  – c2 – 10c 

   วิธีทํา – c2 – 10c =   ____________________ 

                 =   ____________________ 

   ตัวอย่าง จงแยกตวัประกอบของ  36m – 8m2 

   วิธีทํา 36m – 8m2 =   ____________________ 

     =   ____________________ 

     =   ____________________ 

 

 

 

 

 
              

         เราไปทําแบบฝึกหัดที่  2.1       
แล้วค่อยมาลุยกนัต่อกบัรูปแบบที่ 1.2 
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  แบบฝึกหัดที่ 2.1  

   ตอนท่ี  1      จงแยกตัวประกอบพหุนามท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ี        
 

1) x2 + x   

 
 

2) a2 – 2a    

 

3) b2 + 7b    

 
 

4) p2 – 21p      

 

5) – v + v2      

 
 
 

6) 39c + c2      

 

7) – 72y + y2     

 
 
 

8) – 54w + w2 

 

 

 

 SELF  PRACTICE  (แบบฝึกหัดตนเอง)  

 

1) x2 – x   

 
 

2) y2 + 3y    

 

3) z2 – 11z    

 
 

4) p2 – 29p   

 

5) v + v2    

 
 
 

6) 81e + e2    

 

7) – 96g + g2    

 
 
 

8)   – 124h + h2 
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   ตอนท่ี  2      จงแยกตัวประกอบพหุนามท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ี     
    

1) 2a2 – a    

 
 
 

2) 3y2 + y   

 

3) 7k2 – k    

 
 
 

4) 13w2 + w    

 

5) m + 29m2   

 
 
 

6) – n + 15n2    

 

7)  – j + 9j2 

 
 
 

8)   r + 110r2 

 

 

 SELF  PRACTICE  (แบบฝึกหัดตนเอง)  

 

1) 3a2 – a    

 
 
 

2) 2p2 + p    

 

3) 5k2 – k   

 
 
 

4) 17w2 + w     

 

5) x + 12x2     

 
 
 

6) – e + 18e2    

 

7)   – v + 12v2 

 
 
 

8)   r + 175r2  
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          กรณีท่ี 1            c  เป็นบวก   ,    b   เป็นบวก                   กรณีท่ี 2                c  เป็นบวก   ,    b   เป็นลบ 

 

           พจิารณาการคูณพหุนามกบัพหุนามต่อไปนี ้                          พจิารณาการคูณพหุนามกบัพหุนามต่อไปนี ้

          (x + 5)(x + 4)   =                 (x – 5)(x – 4)   = 

  

          

 

     

 

 

 

          
 

 

 

 

 

                                                                                          

                         

 

  

                   

 

               กรณีท่ี 1            

 c  เป็นบวก ,  b   เป็นบวก 

เช่น  

 

 

               กรณีท่ี 2           

 c  เป็นบวก ,  b   เป็นลบ 

เช่น 

 

 

               กรณีท่ี 3            

c  เป็นลบ ,  b   เป็นบวก 

เช่น 

 

 

              กรณีท่ี 4             

c  เป็นลบ ,  b   เป็นลบ 

เช่น 

 

   จะพบว่า  ; 

     x2    ( พจน์หนา้ของพหุนามดีกรีสอง )    ตรงกบั ____________________________________________________ 

   ⃞   ( จาํนวนหลงัเคร่ืองหมาย + ของพจน์หลงัของพหุนามดีกรีสอง )  มีค่าตรงกบั  _________________________ 

     ( จาํนวนหลงัเคร่ืองหมาย + หรือ – ของพจน์กลางของพหุนามดีกรีสอง )   มีค่าตรงกบั   _________________ 

                                                                               เคร่ืองหมายหนา้  เป็น +   จะได ้________________________ 

                                                                               เคร่ืองหมายหนา้  เป็น –   จะได ้________________________ 

 

      x2 +x + ⃞    =   (x + ①)(x + ②)                  x2 –x + ⃞    =  (x – ①)(x – ②)                                                        

 

    เขยีนสลบัไดว่้า ;                                                                       เขยีนสลบัไดว่้า ; 

  

 
กรณีท่ี 1    c  เป็นบวก , b  เป็นบวก 

 จะได้รูปแบบการแยกตัวประกอบ 

 พหุนามดีกรีสองนีว่้า ; 

                  

 

                  

  

                     

                      

 

 

 

 

   เรียกว่า       

 ∴    (x + 5)(x + 4)   =                                                            ∴     (x – 5)(x – 4)   = 

  

 

   ข้อสังเกต       

กรณีท่ี 2    c  เป็นบวก , b  เป็นลบ 

 จะได้รูปแบบการแยกตัวประกอบ 

 พหุนามดีกรีสองนีว่้า ; 

                  

 

                  

  

                     

                      

 

 

 

 

เม่ือเคร่ืองหมายหนา้   ⃞  เป็น  +  แลว้ 
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         จากขอ้สังเกตเก่ียวกบัการแยกตวัประกอบของพหุนามดีกรีสองขา้งตน้   จะขอสรุปขั้นตอนการแยกตวัประกอบ

ของพหุนามดีกรีสองทั้ง 2 กรณีน้ี ให้เป็นท่ีเขา้ใจง่ายๆ ดงัต่อไปน้ี 
 

    

   ขั้นตอนท่ี 1    การแยกตวัประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

                          จะอยูใ่นรูปของสองวงเลบ็คูณกนั    
                             

                                                             

                                                  

   

 
 

   ขั้นตอนท่ี 2   พิจารณาพจน์หนา้ของพหุนามดีกรีสองซ่ึง 

                         เกิดจากการคูณกนัของพจน์หนา้ของแต่ละ 

                        วงเลบ็  ซ่ึงจะพบว่าเป็นตวัแปรท่ีเหมือนกนั 

                         

 

 
            

    
  

 

  ขั้นตอนท่ี 3   พิจารณาว่าเคร่ืองหมาย(ประจุ)ของพจน์หลงั 

                        ของทั้งสองวงเลบ็ว่าจะตอ้งเป็น  +  หรือ  –  

                        โดยพิจารณาจากเคร่ืองหมาย(ประจุ)พจน์หลงั 

                        และพจน์กลางของพหุนามดีกรีสองท่ีจะแยก 

                        ตวัประกอบ ดงัน้ี 
              

                         

                          
 

                        

 

 
 

 ขั้นตอนท่ี 4    พิจารณาว่า  เลขสองจาํนวนท่ีจะอยูห่ลงัเคร่ืองหมาย  + หรือ –  ของแต่ละวงเลบ็นั้นว่าจะตอ้งเป็นเลขใด 

 

 
 

 

 

 

  

  ตัวอย่าง     จงแยกตัวประกอบพหุนามท่ีกําหนดให้ต่อไปนี ้

 

 

 

1)     x2 + 10x + 21   =   ______________________ 

คูณได ้_____ 
รวมได ้_____ 
 
 

 

 

2)     y2 – 8y + 15   =   ______________________   

คูณได ้_____ 

รวมได ้_____ 

 
 

 

 

3)    m2 + 22m + 40   =   ______________________ 

คูณได ้_____ 
รวมได ้_____ 

 
 

 

 

4)     p2 – 11p + 24   =   ______________________ 

คูณได ้_____ 
รวมได ้_____ 

 
 

        x2 –x + ⃞    =                     

                                                  

 

        x2 +x + ⃞    =                  

                                                             

 

        x2 –x + ⃞    =   (x       )(x       )                  

                                                  

 

        x2 +x + ⃞    =   (x       )(x       )               

                                                             

 

        x2 +x + ⃞    =   (          )(          )                  

                                                  

 
        x2 –x + ⃞    =   (          )(          )               
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หมายเหตุ 

• ในกรณีพหุนามดีกรีสองไม่ไดเ้รียงดีกรีจากมากไปน้อย ให้ทาํการเรียงดีกรีของพหุนามเสียก่อนแยกตวัประกอบ

เช่น  

                                    48 + 14x + x2       เรียงใหม่ไดว่้า   ___________________________ 

    – 13y + y2 + 42 เรียงใหม่ไดว่้า   ___________________________                    

    

• กรณีท่ีพหุนามดีกรีสองท่ีโจทยก์าํหนดมาให้นั้น พจน์หน้ามี สปส.หน้าตวัแปรท่ียกกาํลงัสอง ไม่ใช่ 1 ถา้สามารถ

ดึงตวัร่วมจากทั้ง 3 พจน์  แลว้ทาํให้ a = 1  และ   b , c  เป็นจาํนวนเต็มได ้ ให้ทาํการดึงตวัร่วมเสียก่อน แลว้ค่อย

แยกตวัประกอบ      เช่น 
 

  5x2 + 35x + 60 ดึงตวัร่วมออกมาไดว่้า   ___________________________     

  4y2 – 44y + 120 ดึงตวัร่วมออกมาไดว่้า   ___________________________   

              – m2 + 15m – 56 ดึงตวัร่วมออกมาไดว่้า   ___________________________   

              – 3p2 – 27p – 60 ดึงตวัร่วมออกมาไดว่้า   ___________________________  

          

  ตัวอย่าง         จงแยกตัวประกอบพหุนามท่ีกําหนดให้ต่อไปนี ้

1)     45 + 14n + n2    =  ______________________ 

                                  =  ______________________ 

คูณได ้_____ 

รวมได ้_____ 
 

2)   – 16r + r2 + 48   =  ______________________        

                                 =  ______________________ 

คูณได ้_____ 

รวมได ้_____ 
 

3)    – h2 +12h – 27  =  _______________________ 

                                 =  _______________________ 

คูณได ้_____ 

รวมได ้_____ 
 

4)   5k2 – 35k + 60   =  ______________________ 

     =  ______________________ 

คูณได ้_____ 

รวมได ้_____ 
 

5)     4a2 + 20a + 24    =  _____________________ 

                                   =  _____________________ 

คูณได ้_____ 

รวมได ้_____ 
 

6)   130z – 360 – 10z2     =  _____________________ 

                      =  _____________________ 

คูณได ้_____                  =  _____________________ 

รวมได ้_____ 
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  แบบฝึกหัดที่ 2.2  

    ตอนท่ี  1      จงแยกตัวประกอบพหุนามท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ี                     
 

1)    x2 + 3x + 2  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________            

   

2)    x2 – 4x + 3  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 

3)    x2 + 5x + 4  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 

4)    x2 – 11x + 10  

  =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 

5)    x2 – 13x + 12  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 

6)    x2 + 21x + 20  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 

7)   x2 – 2x + 1  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 

8)    x2 + 16x + 15 

  =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________  

9)    2x2 + 52x + 50 

   =  __________________ 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 

10)    3x2 + 69x + 66  

   =  __________________ 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 

11)    4x2 – 100x + 96  

   =  __________________ 

   =  __________________

คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 

12)   5x2 – 40x + 35 

  =  __________________ 

  =  __________________ 

คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 

 
 

SELF  PRACTICE  (แบบฝึกหัดตนเอง)

1)  x2 + 6x + 5  

   =  __________________ 

คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 

 

2)  x2 + 9x + 8  

   =  __________________ 

คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 

 

3)  x2 + 19x + 18 

   =  __________________ 

คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 

 

4) x2 – 28x + 27 

  =  __________________ 

คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 

 

5)  x2 + 30x + 29 

   =  __________________ 

คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 

 

6)  x2 – 7x + 6 

   =  __________________ 

คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 

 

7)  x2 – 10x + 9 

   =  __________________ 

คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 

 

8)  x2 + 46x + 45 

  =  __________________ 

คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 

 

9)  2x2 – 146x + 144 

   =  __________________ 

   =  __________________ 

คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 

 

10)  5x2 + 220x + 215  

   =  __________________ 

   =  __________________ 

คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 

11)  10x2 – 250x + 240  

   =  __________________ 

   =  __________________ 

คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 

12)  30x2 – 240x + 210 

  =  __________________ 

  =  __________________ 

คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 
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   ตอนท่ี 2        จงแยกตัวประกอบพหุนามท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ี 
 

1)  x2 + 5x + 6  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 

2)  x2 + 9x + 14 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 
 

3)  x2 – 8x + 15 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้_________ 
 

4)  x2 + 12x + 35  

  =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 

5)  x2 – 17x + 66 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 
 

6)   x2 – 4x + 4 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 

7)  x2 + 12x + 27 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้_________ 
 

8)  x2 + 14x + 33 

  =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 
 

9)  x2 – 20x + 96 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 

10)  x2 – 18x + 80  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 
 

11)  x2 – 6x + 9 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 
 

12)  x2 + 19x + 88 

  =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 

13)  x2 – 22x + 120 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 
 

14)  x2 – 22x + 121 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 

15)  x2 + 17x + 70  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 

16)  x2 + 21x + 110  

  =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 

17)  11x2 + 220x + 1100  

   =  __________________ 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 

 

18)  5x2 – 60x + 175 

   =  __________________ 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 

19)   10x2 + 180x + 810 

   =  __________________ 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 

20)   3x2 – 45x + 150  

  =  __________________ 

  =  __________________ 

คูณได ้________             

รวมได ้________ 

 

 SELF  PRACTICE  (แบบฝึกหัดตนเอง)
 

1)  x2 + 7x + 10  

   =  __________________ 
คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 

2)  x2 – 6x + 8 

   =  __________________ 
คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 

3)  x2 + 14x + 45 

   =  __________________ 
คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 

4)  x2 + 15x + 56  

  =  __________________ 
คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 

5)  x2 + 10x + 21  

   =  __________________ 
คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 

6)  x2 – 19x + 90 

   =  __________________ 
คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 
 

7)  x2 + 10x + 25 

   =  __________________ 
คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 

8)  x2 – 13x + 42 

  =  __________________ 
คูณได_้_______   

รวมได_้_______ 
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             ต่อจากการแยกตวัประกอบของพหุนามรูป ax2 + bx + c  เม่ือ a = 1 , b และ c เป็นจาํนวนเต็มท่ีไม่ใช่ศูนยท่ี์เราได้

ศึกษาไปแลว้ 2 กรณี จาก 4 กรณี   คือ    

                                                                    กรณีท่ี 1       c   เป็นบวก    ,      b   เป็นบวก 

                                                                    กรณีท่ี 2       c   เป็นบวก    ,      b   เป็นลบ 

       ลาํดบัต่อไปเราจะมาทาํการศึกษาอีก 2 กรณีท่ีเหลือ   คือ 

          กรณีท่ี 3            c  เป็นลบ   ,    b   เป็นบวก                     กรณีท่ี 4                c  เป็นลบ   ,    b   เป็นลบ 

 

           พจิารณาการคูณพหุนามกบัพหุนามต่อไปนี ้                          พจิารณาการคูณพหุนามกบัพหุนามต่อไปนี ้

          (x + 8)(x – 5)   =                 (x + 5)(x – 8)   = 

  

          

 

     

 

 

 

          
 

 

 

 

 

                                                                                          

                         

 

  

                   

                         

 

 

    x2    ( พจน์หนา้ของพหุนามดีกรีสอง )    ตรงกบั _________________________________________________ 

   ⃞   ( จาํนวนหลงัเคร่ืองหมาย –  ของพจน์หลงัของพหุนามดีกรีสอง )  

            มีค่าตรงกบั  _________________________________________________________________________ 

     ( จาํนวนหลงัเคร่ืองหมาย + หรือ – ของพจน์กลางของพหุนามดีกรีสอง )   

             มีค่าตรงกบั   _________________________________________________________________________            

                                                                                

             เคร่ืองหมายหนา้  เป็น +   จะได ้_____________________________________________________ 

             เคร่ืองหมายหนา้  เป็น –   จะได ้_____________________________________________________ 

 

 x2 +x – ⃞    =  (x +           )( x –          )         x2 –x – ⃞    =  (x +           )(x –           )                                                        

                                                          

    เขยีนสลบัไดว่้า ;                                                                       เขยีนสลบัไดว่้า ; 

  

 

 ∴    (x + 8)(x – 5)   =                                                            ∴     (x + 5)(x – 8)   = 

  

 

   ข้อสังเกต       
จะพบว่า ;     

เรียกว่า       

มาก นอ้ย มาก นอ้ย 

กรณีท่ี 3    c  เป็นลบ , b  เป็นบวก 

 จะได้รูปแบบการแยกตัวประกอบ 

 พหุนามดีกรีสองนีว่้า ; 

                  

 

                  

  

                     

                      

 

 

 

 

 กรณีท่ี 4    c  เป็นลบ , b  เป็นลบ 

 จะได้รูปแบบการแยกตัวประกอบ 

 พหุนามดีกรีสองนีว่้า ; 

                  

 

                  

  

                     

                      

 

 

 

 

เม่ือเคร่ืองหมายหนา้   ⃞  เป็น  –  แลว้  ; 
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              จากขอ้สังเกตเก่ียวกบัการแยกตวัประกอบของพหุนามดีกรีสองขา้งตน้   จะขอสรุปขั้นตอนการแยกตวัประกอบ

ของพหุนามดีกรีสองทั้ง 2 กรณีน้ี ให้เป็นท่ีเขา้ใจง่ายๆ ดงัต่อไปน้ี 

   ขั้นตอนท่ี 1    การแยกตวัประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

                          จะอยูใ่นรูปของสองวงเลบ็คูณกนั  

                               
                                                             

                                                  

   

    

    ขั้นตอนท่ี 2   พิจารณาพจน์หนา้ของพหุนามดีกรีสองซ่ึง 

                         เกิดจากการคูณกนัของพจน์หนา้ของแต่ละ 

                        วงเลบ็  ซ่ึงจะพบว่าเป็นตวัแปรท่ีเหมือนกนั 

 

                         

 

 

       

     ขั้นตอนท่ี 3   พิจารณาเคร่ืองหมาย(ประจุ)พจน์หลงัของ 

                           พหุนามดีกรีสองซ่ึงมีท่ีมาจากพจน์หลงัของ 

                           แต่ละวงเลบ็คูณกนั  ทาํให้ไดว่้า ; 

 

                         

                          
 

 

  ขั้นตอนท่ี 4      พิจารณาว่า เลขสองจาํนวนท่ีจะอยูห่ลงัเคร่ืองหมาย + และ – ของแต่ละวงเลบ็นั้นว่าจะตอ้งเป็นเลขใด                     
                                                  

                           จากรูปพหุนามท่ีจะแยกตวัประกอบ    x2 + x  –              ,        x2 – x  –  

       พิจารณาเลขสองจาํนวน                กบั                 ท่ีจะอยูห่ลงัเคร่ืองหมาย   +   และ   –    ตามน้ี 
 

 

 

 

 

                               

 

                          

    (คูณได)้ 

(ต่างกนั) 

  ตัวอย่าง     จงแยกตัวประกอบพหุนามท่ีกําหนดให้ต่อไปนี ้

 

 

 

1)     x2 + 5x – 14   =   ______________________ 

คูณได ้_____ 
ต่างกนั _____ 
 
 

 

 

2)     y2 – 4y – 21   =   ______________________   

คูณได ้_____ 

ต่างกนั _____ 

 
 

 

 

3)    m2 + 6m – 72   =   ______________________ 

คูณได ้_____ 
ต่างกนั _____ 

 
 

 

 

4)     p2 – 8p – 48   =   ______________________ 

คูณได ้_____ 
ต่างกนั _____ 

 
 

 

  นอ้ย    มาก  

    

 

   มาก     x   นอ้ย    =                       
 

   มาก     –   นอ้ย    = 

    

    

ถา้พจน์กลางมีสปส. เป็น _____      จะไดว่้า   ;  

x2 + x  –         =     (x +               )(x –                 )  

  

 

 

ถา้พจน์กลางมีสปส. เป็น ______     จะไดว่้า   ;    

x2 – x  –         =      (x +                )(x –               ) 

 

        x2 +x – ⃞    =                     

                                                  

 

        x2 –x – ⃞    =                  

                                                             

 

        x2 +x – ⃞    =   (x       )(x       )                  

                                                  

 

        x2 –x – ⃞    =   (x       )(x       )               

                                                             

 

        x2 +x – ⃞    =   (          )(          )                  

                                                  

 

        x2 –x – ⃞    =   (          )(          )               
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หมายเหตุ 

• ในกรณีพหุนามดีกรีสองไม่ไดเ้รียงดีกรีจากมากไปน้อย ให้ทาํการเรียงดีกรีของพหุนามเสียก่อนแยกตวัประกอบ

เช่น                           – 60 + 4x + x2       เรียงใหม่ไดว่้า   ___________________________ 

        5y + y2 – 14 เรียงใหม่ไดว่้า   ___________________________                    
    

• กรณีท่ีพหุนามดีกรีสองท่ีโจทยก์าํหนดมาให้นั้น พจน์หน้ามี สปส.หน้าตวัแปรท่ียกกาํลงัสอง ไม่ใช่ 1 ถา้สามารถ

ดึงตวัร่วมจากทั้ง 3 พจน์  แลว้ทาํให้ a = 1  และ   b , c  เป็นจาํนวนเต็มได ้ ให้ทาํการดึงตวัร่วมเสียก่อน แลว้ค่อย

แยกตวัประกอบ      เช่น 

  10x2 + 30x – 280 ดึงตวัร่วมออกมาไดว่้า  ___________________________     

  5y2 – 5y – 210 ดึงตวัร่วมออกมาไดว่้า  ___________________________   

              – m2 + 6m + 27 ดึงตวัร่วมออกมาไดว่้า  ___________________________   

              – 2p2 – 8p + 90 ดึงตวัร่วมออกมาไดว่้า  ___________________________  
          

        ตัวอย่าง         จงแยกตัวประกอบพหุนามท่ีกําหนดให้ต่อไปนี ้

1)     – 50 + 5n + n2   =  ___________________ 

                                  =  ___________________ 

คูณได ้_____ 

ต่างกนั _____ 
 

2)   – 6r + r2 – 27   =  ____________________        

                              =  ____________________ 

คูณได ้_____ 

ต่างกนั _____ 
 

3)    – k2 – 4k + 77  =  ___________________ 

                                =  ___________________ 

คูณได ้_____ 

ต่างกนั _____ 
 

4)   4h2 – 32h – 80   =  ____________________ 

     =  ____________________ 

คูณได ้_____ 

ต่างกนั _____ 
 

5)     –10a2 – 40a + 450    =  _________________ 

                                        =  _________________ 

คูณได ้_____ 

ต่างกนั _____ 

6)   6z + 72 – 6z2     =  ____________________ 

               =  ____________________ 

คูณได ้_____         =  ____________________ 

ต่างกนั _____ 
        

    

                           

 

 

              

             จบรูปแบบท่ี 1.2  แล้วครับ !!! 

           เราไปทําแบบฝึกหัดท่ี 2.3  กนัครับ  
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  แบบฝึกหัดที่ 2.3   

   ตอนท่ี  1       จงแยกตัวประกอบพหุนามท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ี    
 

1)  x2 + x – 2  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    
 

 

2)  x2 + 2x – 3  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    
 

 

3)  x2 – 11x – 12 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    
 

 

4)  x2 + 9x – 10  

  =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    
 

 

 

5) x2 – 14x – 15 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    
 

 

6)  x2 – 19x – 20  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    
 

 

7)  x2 + 0x – 1  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

8)  x2 + 28x – 29 

  =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

9)  5x2 + 120x – 125 

   =  __________________ 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 
 

10)  10x2 – 440x – 450 

   =  __________________ 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    
 

 

 SELF  PRACTICE  (แบบฝึกหัดตนเอง) 

 

1)  x2 – 5x – 6 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    
 

 

2)  x2 + 6x – 7 

  =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    
 

 

3)  x2 + 17x – 18  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    
 

 

4)  x2 – 26x – 27 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    
 

 

5)  x2 + 0x – 4 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    
 

 

6) x2 – 23x – 24  

  =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    
 

7)  x2 – 8x – 9  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    
 

 

8)  x2 + 18x – 19 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    
 

 

9)  2x2 + 84x – 86 

   =  __________________ 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    
 

 

10)  100x2 – 7100x – 7200 

  =  __________________ 

  =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    
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   ตอนท่ี 2      จงแยกตัวประกอบพหุนามท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ี 

1)  x2 + x – 6  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

2) x2 – 3x – 28 

 =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

3)  x2 + 6x – 27 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

4)  x2 + 0x – 4  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

5)  x2 + 4x – 45 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

6)  x2 – 0x – 9 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

7)  x2 + 8x – 33  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

8)  x2 + 3x – 108  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

9)  x2 – 4x – 32  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

10)  x2 – 3x – 54 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

11)  x2 + 0x – 100  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

12)  x2 – x – 90 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

13)  x2 – 2x – 80 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

14)  x2 + 6x – 55 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

15)  x2 + 3x – 70  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

16)  x2 – 0x – 144 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

17)  2x2 + 4x – 70  

   =  __________________ 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

 

18)  10x2 + 10x – 1100 

   =  __________________ 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

19)  5x2 – 10x – 40 

   =  __________________ 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

 

20)   3x2 – 0x – 363 

   =  __________________ 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

 

 

 SELF  PRACTICE  (แบบฝึกหัดตนเอง)  

1)  x2 + 3x – 10  

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

 

2)  x2 – 2x – 99  

  =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

 

3)  x2 + 5x – 14 

   =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

 

4) x2 + 0x – 81 

  =  __________________ 

คูณได ้________             

ต่างกนั ________    

 

 

86การแยกตวัประกอบของพหุนาม(เน้ือหาและพืน้ฐาน)____________________________ajnunu.com 

aj
nu

nu
.c

om



 

        หน้า 87 - 118  

มใีนเอกสารตวัเตม็ 

aj
nu

nu
.c

om



  

 

 

 

 

 

         

 

 

 

 

 

 

 

         

                

         พจิารณาการคูณพหุนามกับพหุนามต่อไปนี ้                          พจิารณาการคูณพหุนามกับพหุนามต่อไปนี ้

      (2x + 5)(x + 3)   =            (5x – 3)(3x – 2)   =        

  

 

     

 

 

 

          
 

 

 

 

 

                                                                                          

                         

 

  

   

     ax2    ( พจน์หนา้ของพหุนามดีกรีสอง )    ตรงกบั ____________________________________________________ 

   ⃞   ( จาํนวนหลงัเคร่ืองหมาย  + ของพจน์หลงัของพหุนามดีกรีสอง )  มีค่าตรงกบั  _________________________ 

     ( จาํนวนหลงัเคร่ืองหมาย + หรือ – ของพจน์กลางของพหุนามดีกรีสอง )    

            มีค่าตรงกบั   ____________________________________________________________________________ 

                                                                              

 

  ax2 +x + ⃞    =   (px + ①)(qx + ②)               ax2 –x + ⃞    =   (px – ①)(qx – ②)                                                        

 

    เขยีนสลบัไดว่้า ;                                                                       เขยีนสลบัไดว่้า ; 

  

 
กรณีท่ี 1    c  เป็นบวก , b  เป็นบวก 

 จะได้รูปแบบการแยกตัวประกอบ 

 พหุนามดีกรีสองนีว่้า ; 

                  

 

                  

  

                     

                      

 

 

 

 

   เรียกว่า       

 ∴   (2x + 5)(x + 3)      =                                                          ∴    (5x – 3)(3x – 2)   = 

  

 

   ข้อสังเกต       

กรณีท่ี 2    c  เป็นบวก , b  เป็นลบ 

 จะได้รูปแบบการแยกตัวประกอบ 

 พหุนามดีกรีสองนีว่้า ; 

                  

 

                  

  

                     

                      

 

 

 

 

กรณีท่ี 1                  c  เป็นบวก   ,    b   เป็นบวก  กรณีท่ี 2                  c  เป็นบวก   ,    b   เป็นลบ 

 

               กรณีท่ี 1            

 c  เป็นบวก ,  b   เป็นบวก 

เช่น  

 

 

               กรณีท่ี 2           

 c  เป็นบวก ,  b   เป็นลบ 

เช่น 

 

 

               กรณีท่ี 3            

c  เป็นลบ ,  b   เป็นบวก 

เช่น 

 

 

              กรณีท่ี 4             

c  เป็นลบ ,  b   เป็นลบ 

เช่น 

 

1.3 
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         จากขอ้สังเกตเก่ียวกบัการแยกตวัประกอบของพหุนามดีกรีสองขา้งตน้   จะขอสรุปขั้นตอนการแยกตวัประกอบ

ของพหุนามดีกรีสองทั้ง 2 กรณีน้ี ให้เป็นท่ีเขา้ใจง่ายๆ ดงัต่อไปน้ี 

ขั้นตอนท่ี 1   ถา้ดึงตวัร่วมของพหุนามดีกรีสองท่ีจะแยก            

                      ตวัประกอบได ้ ให้ดึงตวัร่วมก่อนเสมอ  
                                     

ขั้นตอนท่ี 2   การแยกตวัประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

                      จะอยูใ่นรูปของสองวงเลบ็คูณกนั 

 

 

                                                                                                                                                                                     

 

 

 
 

     

        

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

       

 

 

 

 

 

 

 

 

   ตัวอย่าง     จงแยกตัวประกอบพหุนามท่ีกําหนดให้ต่อไปนี ้

1)      2x2 + 7x + 3  = ______________________ 

 
 
 
 
 

2)      5x2 – 12x + 7  =  _________________________ 
 

3)      3x2 + 14x + 8     =  ________________________ 

 
 
 
 

 

        
                           

                       ax2 +x + ⃞    ,      ax2 –x + ⃞                                                           
 

            ให้พิจารณาว่า  ;  

• ax2   มีโอกาสท่ีจะเกิดจากการคูณกันของคู่ของ

เอกนามใดไดบ้า้งซ่ึงแต่ละเอกนามนั้นจะมีชุดของ

ตวัแปรท่ีเหมือนกนั คือ  x 

                                       

• ⃞   นั้น  มีโอกาสท่ีจะเกิดจากการคูณกันของคู่

ของจาํนวนใดไดบ้า้ง 

 

 

 ขั้นตอนท่ี  3   จากรูปพหุนามดีกรีสองท่ีจะแยกตวัประกอบ     

                                                     

 

   

    ax2 +x + ⃞   =        

    ax2 –x + ⃞   =       

 
ax2 ±x + ⃞     =    (px       ①) (qx      ②)     

    

 

ขั้นตอนท่ี 4   สุ่มนาํความเป็นไปไดข้องคู่ของเอกนามและ 

คู่ของจาํนวนจากขั้นตอนท่ี 3 มาจบัคู่กนัตามน้ี 

 
 

       จากนั้นนาํเอกนามคูณกบัจาํนวนท่ีอยูต่่างวงเลบ็กนั 

         (ใกล ้xใกล ้ ,  ไกล xไกล)  ตามรูปแบบต่อไปน้ี 

 

 

 

 

 

  ax2 ±x + ⃞   =   (                     )(                    )     

     

 

    ax2   ±x   +   ⃞   =   (                )(              )     

     

 

           ถา้ผลรวม สปส. ใกล ้x ใกล ้กบั ไกล x ไกล เท่ากบั _____   

            แสดงว่า ;   ___________________________________ 

           ถา้ผลรวม สปส. ใกล ้x ใกล ้กบั ไกล x ไกล ไม่เท่ากบั____   

             แสดงว่า ;   ___________________________________ 

 

                                       

   หมายเหตุ       ถา้พยายามลองทาํทุกๆ กรณีแลว้แต่ไม่ไดน้ั้น  เราจะตอ้งใชวิ้ธีการแยกตวัประกอบดว้ยวิธีอ่ืน 

                          ซ่ึงจะทาํการศึกษาในหวัขอ้ต่อๆไป 

 

 

                               

          

 

ขั้นตอนท่ี 5    เม่ือจบัคู่ไดถู้กตอ้งแลว้พิจารณาเคร่ืองหมาย

ระหว่างพจนห์นา้และหลงัตามหลกัการต่อไปน้ี 

      ax2    +  x + ⃞   =       (px       ①) (qx      ②)  

      ax2    –  x + ⃞   =      (px       ①) (qx      ②)  
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                                                                            ข้อสังเกต 

           ในการแยกตวัประกอบของพหุนามดีกรีสอง รูป                                                                 จากขั้นตอนการนาํ 

   ความเป็นไปไดข้องคู่ของเอกนามและคู่ของจาํนวนท่ีนาํมาจบัคู่กนัในรูปของ                                                                                             

                      ถา้หากผลคูณของเอกนามกบัจาํนวนท่ีอยูต่่างวงเลบ็กนั  (ใกล ้xใกล ้ หรือ  ไกล xไกล)  นั้น  

                                                                                                                         

               

 

               ถา้สปส.ของ ใกล ้x ใกล ้ หรือ ไกล x ไกล   ค่าใดค่าหน่ึงนั้นเกิดมีสปส.ท่ีมากกว่า    แลว้นั้น  แสดงว่า 

      การจบัคู่เพ่ือแยกตวัประกอบนั้นไม่ถูกตอ้ง   ไม่จาํเป็นท่ีจะตอ้งหาผลรวมของสปส. ใกล ้x ใกล ้ หรือ ไกล x ไกล 

      แลว้นาํไป check ว่าตรงกบั    หรือไม่   เพ่ือท่ีเราจะไดป้ระหยดัเวลาแลว้ไปหาคู่ของเอกนามและคู่ของจาํนวน 

      อ่ืน ๆ ท่ีจะทาํให้การแยกตวัประกอบนั้นถูกตอ้ง   เช่น 

                                  15x2 – 32x + 16   =   ______________________ 

      

                                                              

                            

                            

                                                                  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                             

 

 

 

 

 

 

 

 

( px     ① ) ( qx     ② ) 
               ax2 +x + ⃞   ,   ax2 –x + ⃞                                                         

 

( px     ① ) ( qx     ② )                       , ( px     ① ) ( qx     ② ) 
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  แบบฝึกหัดที่ 2.5  

    ตอนท่ี 1       จงแยกตัวประกอบพหุนามท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ี    

1) 2x2 + 3x + 1 =  _______________________                       สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

 
 
 
 

2) 2z2 – 7z + 3  =  _______________________                       สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

 

 

 

 

3) 3a2 – 4a + 1  =  _______________________                        สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล) = ______ 

 
 
 

 

4) 3c2 – 40c + 13  =  ______________________                      สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล) = ______ 

 

 

 

 

5) 5n2 + 16n + 3  =  _______________________                     สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล) = ______ 

 
 
 
 

6) 7q2 – 8q + 1  =  _______________________                       สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล) = ______ 

 

 

 

 

7) 11r2 + 23r + 2  =  _______________________                    สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

 

 

 
 
 

 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 
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8) 13k2 – 14k + 1  =  ______________________                     สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

 

 

 

 

9) 17d2 + 86d + 5  =  ______________________                    สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______  

 

 

 

 

10) 23t2 – 162t + 7  =  _______________________                  สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

 

 

 

 

11) 70u2 – 780u + 110  =  ______________________  =  ________________________ 
                                                                                              สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

 

 

 

 

 

12) 55g2 + 60g + 5  =  ________________________ =   _________________________ 
                                                                                             สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______                          

 

 

 

 

 
 

 

 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ รวมกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 
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               ต่อจากการแยกตวัประกอบของพหุนามรูป ax2 + bx + c  เม่ือ a เป็นจาํนวนเตม็บวกท่ีไม่ใช่ 1 ,  b และ c เป็นจาํนวน

เตม็ท่ีไม่ใช่ศูนย ์ท่ีเราไดศึ้กษาไปแลว้ 2 กรณี จาก 4 กรณี   คือ    

                                                                    กรณีท่ี 1       c   เป็นบวก    ,      b   เป็นบวก 

                                                                    กรณีท่ี 2       c   เป็นบวก    ,      b   เป็นลบ 

            ลาํดบัต่อไปเราจะมาทาํการศึกษาอีก  2  กรณีท่ีเหลือ   คือ          
 

         

                

         พจิารณาการคูณพหุนามกับพหุนามต่อไปนี ้                          พจิารณาการคูณพหุนามกับพหุนามต่อไปนี ้

      (2x + 9)(x – 3)   =            (5x + 4)(3x – 8)   = 

  

         

  

 

     

 

 

 

          
 

 

 

 

 

                                                                                          

                         

 

  

                   

   

     ax2    ( พจน์หนา้ของพหุนามดีกรีสอง )    ตรงกบั ____________________________________________________ 

   ⃞   ( จาํนวนหลงัเคร่ืองหมาย  – ของพจน์หลงัของพหุนามดีกรีสอง )  มีค่าตรงกบั  _________________________ 

     ( จาํนวนหลงัเคร่ืองหมาย + หรือ – ของพจน์กลางของพหุนามดีกรีสอง )    

            มีค่าตรงกบั   ____________________________________________________________________________ 

                                                                              

 

  ax2 +x – ⃞    =   (px + ①)(qx – ②)               ax2 –x – ⃞    =   (px + ①)(qx – ②)                                                        

 

    เขยีนสลบัไดว่้า ;                                                                       เขยีนสลบัไดว่้า ; 

  

 
กรณีท่ี 3    c  เป็นลบ , b  เป็นบวก 

 จะได้รูปแบบการแยกตัวประกอบ 

 พหุนามดีกรีสองนีว่้า ; 

                  

 

                  

  

                     

                      

 

 

 

 

   เรียกว่า       

 ∴   (2x + 9)(x – 3)      =                                                          ∴    (5x + 4)(3x – 8)   = 

  

 

   ข้อสังเกต       

กรณีท่ี 4    c  เป็นลบ , b  เป็นลบ 

 จะได้รูปแบบการแยกตัวประกอบ 

 พหุนามดีกรีสองนีว่้า ; 

                  

 

                  

  

                     

                      

 

 

 

 
เม่ือเคร่ืองหมายหนา้   ⃞  เป็น   –  แลว้  _________________________________________________________ 

กรณีท่ี 3                  c  เป็นลบ   ,    b   เป็นบวก  กรณีท่ี 4                   c  เป็นลบ   ,    b   เป็นลบ 
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         จากขอ้สังเกตเก่ียวกบัการแยกตวัประกอบของพหุนามดีกรีสองขา้งตน้   จะขอสรุปขั้นตอนการแยกตวัประกอบ

ของพหุนามดีกรีสองทั้ง 2 กรณีน้ี ให้เป็นท่ีเขา้ใจง่ายๆ ดงัต่อไปน้ี 

ขั้นตอนท่ี 1   ถา้ดึงตวัร่วมของพหุนามดีกรีสองท่ีจะแยก            

                      ตวัประกอบได ้ ให้ดึงตวัร่วมก่อนเสมอ                                      

ขั้นตอนท่ี 2   การแยกตวัประกอบของพหุนามดีกรีสอง 

                      จะอยูใ่นรูปของสองวงเลบ็คูณกนั 

 

 

                                                                                                                                                                                     

 

 

 
 

     

        

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 

       ถา้สปส.ใกล ้x ใกล ้  มากกว่า  ไกล x ไกล  แลว้   

     ax2    +  x  – ⃞   =   (px      ①)(qx      ②) 

 

 

        ถา้สปส.ไกล x ไกล  มากกว่า  ใกล ้x ใกล ้  แลว้ 

    ax2    +  x  – ⃞   =   (px      ①)(qx      ②) 

 

 

 

     ถา้สปส.ใกล ้x ใกล ้  มากกว่า  ไกล x ไกล  แลว้ 

  ax2    –  x  – ⃞   =   (px      ①)(qx      ②)  

 

 

 
    

 

      ถา้สปส.ไกล x ไกล  มากกว่า  ใกล ้x ใกล ้  แลว้ 

    ax2    –  x  – ⃞   =   (px      ①)(qx      ②) 

        

                           ax2 +x – ⃞    ,      ax2 –x – ⃞                                                         
             

            ให้พิจารณาว่า  ;  

• ax2   มีโอกาสท่ีจะเกิดจากการคูณกันของคู่ของ

เอกนามใดไดบ้า้งซ่ึงแต่ละเอกนามนั้นจะมีชุดของ

ตวัแปรท่ีเหมือนกนั คือ  x 

                                       

• ⃞   นั้น  มีโอกาสท่ีจะเกิดจากการคูณกันของคู่

ของจาํนวนใดไดบ้า้ง 

 

 

 ขั้นตอนท่ี  3   จากรูปพหุนามดีกรีสองท่ีจะแยกตวัประกอบ     

                                                     

 

   

    ax2 +x – ⃞   =        

    ax2 –x – ⃞   =       

 

ax2 ±x – ⃞     =    (px       ①) (qx      ②)     

    

 

ขั้นตอนท่ี 4   สุ่มนาํความเป็นไปไดข้องคู่ของเอกนามและ 

คู่ของจาํนวนจากขั้นตอนท่ี 3 มาจบัคู่กนัตามน้ี 

 
 

        จากนั้นคูณเอกนามกบัจาํนวนท่ีอยูต่่างวงเลบ็กนั 

         (ใกล ้xใกล ้ ,  ไกล xไกล)  ตามรูปแบบต่อไปน้ี 

 

 

 

 

 

  ax2 ±x – ⃞   =   (                     )(                    )     

     

 

    ax2   ±x   –   ⃞   =   (                )(              )     

     

 

ถา้ผลต่าง สปส. ใกล ้x ใกล ้กบั ไกล x ไกล เท่ากบั ________   
                    แสดงว่า ;   ___________________________________ 

ถา้ผลต่าง สปส. ใกล ้x ใกล ้กบั ไกล x ไกล ไม่เท่ากบั _______   

                    แสดงว่า ;   ___________________________________ 

 

ขั้นตอนท่ี 5    เม่ือจับคู่ได้ถูกต้องแล้วพิจารณาเคร่ืองหมาย

ระหว่างพจน์หนา้และหลงัของวงเลบ็ตามหลกัการต่อไปน้ี     

     

 

                            หมายเหตุ           

 ถา้พยายามลองทาํทุกๆ กรณีแลว้แต่ไม่ได ้

นั้น  เราจะตอ้งใชวิ้ธีการแยกตวัประกอบ 

ดว้ยวิธีอ่ืนซ่ึงจะทาํการศึกษาในหวัขอ้ต่อๆไป 
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                                                                            ข้อสังเกต 

           ในการแยกตวัประกอบของพหุนามดีกรีสอง รูป                                                                 จากขั้นตอนการนาํ 

   ความเป็นไปไดข้องคู่ของเอกนามและคู่ของจาํนวนท่ีนาํมาจบัคู่กนัในรูปของ                                                                                             

                      ถา้หากผลคูณของเอกนามกบัจาํนวนท่ีอยูต่่างวงเลบ็กนั  (ใกล ้xใกล ้ หรือ  ไกล xไกล)  นั้น  

                                                                                                                         

               
  

 

               ถา้สปส. ของ  ใกล ้x ใกล ้ หรือ ไกล xไกล   ท่ีมีค่ามากท่ีสุดนั้นนอ้ยกว่า    แลว้นั้น  แสดงว่า การจบัคู่เพ่ือ 

     แยกตวัประกอบนั้นไม่ถูกตอ้ง   ไม่จาํเป็นท่ีจะตอ้งหาผลต่างของสปส. ของ  ใกล ้x ใกล ้ หรือ ไกล xไกล  แลว้นาํไป 

    check ว่าตรงกบั    หรือไม่   เพ่ือท่ีเราจะไดป้ระหยดัเวลาแลว้ไปหาคู่ของเอกนามและคู่ของจาํนวนอ่ืนๆ ท่ีจะทาํให้ 

    การ แยกตวัประกอบนั้นถูกตอ้ง   เช่น 

                                    15x2 – 34x – 16   =   ______________________ 

                            

                            

                            

                            

                                                                  

                            

                            

                                                                  

 

   ตัวอย่าง     จงแยกตัวประกอบพหุนามท่ีกําหนดให้ต่อไปนี ้

1)   2x2 + 9x – 5  = ____________________ 

 
 
 
 
 
 

2)    5x2 – 4x – 12  =  _________________________ 
 

3)      6x2 – 13x – 5     =  ________________________ 

 
 
 
 

 

 

 

( px     ① ) ( qx     ② ) 
               ax2 +x – ⃞   ,   ax2 –x – ⃞                                                         

 

( px     ① ) ( qx     ② )                       , ( px     ① ) ( qx     ② ) 
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  แบบฝึกหัดที่ 2.6  

   ตอนท่ี  1       จงแยกตัวประกอบพหุนามท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ี    

1) 2x2 + x – 1  =  _______________________ 

 
 
 

 

2) 2z2 – 13z – 7  = _______________________ 

 
 

 

 

3) 3c2 – 32c – 11  =  _______________________ 

 

 

 

 

4) 3d2 – 10d – 13  = _______________________ 

 

 

 

 

5) 5n2 + 2n – 3  =  _______________________ 

 

 

 

 

6) 5q2 – 64q – 13  =  _______________________ 

 

 

 

 

 

 

(ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั (ไกล x ไกล)  = ______ 

(ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั (ไกล x ไกล)  = ______ 

(ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั (ไกล x ไกล)  = ______ 

(ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั (ไกล x ไกล)  = ______ 

(ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั (ไกล x ไกล)  = ______ 

(ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

152การแยกตวัประกอบของพหุนาม(เน้ือหาและพืน้ฐาน)____________________________ajnunu.com 

aj
nu

nu
.c

om



7) 11r2 – 120r – 11  =  _______________________ 

 

 

 

 

8) 13a2 + 12a – 1  = _______________________ 

 

 

 

 

9) 17b2 – 12b – 5  =  _______________________ 

 

 

 

 

10)   23p2 + 21p – 2  =  _______________________ 

      

 

 

              

11) 35v2 + 240v – 35  =  _______________________=  _______________________ 

                             

 

 

 

 

12) 121h2 – 110h – 11  =  _______________________ =  _______________________ 

           

 

                              

 

 
 

 

 

 

(ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั สปส.(ไกล x ไกล)  = 

 

(ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั (ไกล x ไกล)  = ______ 

(ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั (ไกล x ไกล)  = ______ 

(ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั (ไกล x ไกล)  = ______ 

(ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 

สปส. (ใกล ้x ใกล)้ ต่างกบั สปส. (ไกล x ไกล)  = ______ 
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                            การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสอง ax2 + bx + c ท่ีเป็นกําลังสองสมบูรณ์  เมื่อ a > 0 
                                  

 

                       ก่อนท่ีเราจะทาํการศึกษาการแยกตวัประกอบพหุนามดีกรีสองท่ีเป็นกาํลงัสองสมบูรณ์นั้น  เราควรมาทาํความ    

             เขา้ใจเสียก่อนว่า   พหุนามดีกรีสองท่ีเป็นกาํลงัสองสมบูรณ์คืออะไร 

              พจิารณาการคูณพหุนามกับพหุนามท่ีกําหนดให้ต่อไปนี ้
 

                  1)                                         (x + 3)2         =   

   =  

   =  

   =  

    

 2)                                       (5x – 6)2  =   

   =  

   = 

   =  

                 

                  จากตวัอยา่งการคูณพหุนามขา้งตน้จะไดว่้า  ; 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

รูปแบบท่ี 2 

                            (หนา้ + หลงั)2  =   (หนา้)2+ 2(หนา้)(หลงั) + (หลงั)2       

                            (หนา้ – หลงั)2  =   (หนา้)2– 2(หนา้)(หลงั) + (หลงั)2 

                                                เรียก      พหุนามดีกรีสองท่ีเกิดจากพหุนามดีกรีหน่ึงยกกาํลงัสอง      ว่า   

 

                      เขียนสลบักนัจะไดว่้า ; 

                      

 

 

                                  (หนา้)2+ 2(หนา้)(หลงั) + (หลงั)2  =   (หนา้ + หลงั)2            

                                  (หนา้)2– 2(หนา้)(หลงั) + (หลงั)2  =   (หนา้ – หลงั)2      

                           เรียกว่า  
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           พจิารณาการแยกตัวประกอบพหุนามดีกรีสองท่ีเป็นกําลังสองสมบูรณ์ท่ีกําหนดให้ต่อไปนี ้

 1) x2 + 18x + 81  = _________________________________________ 

   = _________________________________________   

 2) x2 – 8x + 16  = _________________________________________ 

   = _________________________________________ 

 3) 9x2 + 12x + 4  = _________________________________________ 

   = _________________________________________ 

 4) 36x2 – 60x + 25   = _________________________________________ 

   = _________________________________________ 

  

                จากตวัอย่างของการแยกตวัประกอบขา้งตน้จะสังเกตไดว่้าค่อนขา้งยุ่งยาก อีกทั้งพหุนามดีกรีสองท่ีโจทยก์าํหนด

มาให้นั้นก็อาจจะไม่ใช่กาํลงัสองสมบูรณ์ ซ่ึงก็ไม่สามารถใชวิ้ธีการแยกตวัประกอบแบบน้ีได ้ดงันั้น จึงขอสรุปขั้นตอนการ

แยกตวัประกอบพหุนามดีกรีสองท่ีเป็นกาํลงัสองสมบูรณ์ ดงัต่อไปน้ี 

 ขั้นตอนท่ี 1    ตอ้ง Check ว่าพหุนามดีกรีสองท่ีโจทยก์าํหนดให้นั้นมีโอกาสท่ีจะเป็นกาํลงัสองสมบูรณ์หรือไม่            

                                      ดงัน้ี 
                                       

                                            จาก                          ax2 + bx + c              

                                                   เคร่ืองหมายของพจน์หนา้ กบั พจน์หลงัตอ้งเป็น ___________ 
                     

 

 

 

 

 

 

 

      เช่น      

 

 

                                                             

               แต่ถา้หากพนุหนามดีกรีสองท่ีโจทยก์าํหนดให้นั้นมีเคร่ืองหมายของพจน์หนา้หรือพจน์หลงัเป็นลบแลว้ 

   พหุนามดีกรีสองนั้นจะไม่เป็นพหุนามท่ีเป็นกาํลงัสองสมบูรณ์อยา่งแน่นอน ซ่ึงการแยกตวัประกอบนั้นจะใชวิ้ธี          

                  น้ีไม่ได ้

       เช่น     
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 ขั้นตอนท่ี 2    หลงัจากขั้นตอนท่ี 1 เม่ือ Check ว่ามีโอกาสท่ีจะเป็นกาํลงัสองสมบูรณ์ไดแ้ลว้  โดยพิจารณาจาก 

                                      เคร่ืองหมายของพจนห์นา้และพจน์หลงัท่ีตอ้งเป็นบวกแลว้ เราก็ยงัไม่สามารถสรุปไดว่้า พหุนาม   

                                      ดีกรีสองนั้นเป็นกาํลงัสองสมบูรณ์ได ้100%  ยงัจะตอ้งทาํการ Check อีกตามวิธีดงัต่อดงัน้ี 

           

                                               ax2 ±  bx + c      =       (น±  ล)2            

  

 

 

 

 

                               ถา้ ____________________  =   ________  จะไดว่้า ;  _______________________________ 

              ถา้ ____________________  ≠   ________  จะไดว่้า ;  _______________________________ 

 

 

 ขั้นตอนท่ี 3    เม่ือมัน่ใจแลว้ว่าพหุนามท่ีโจทยก์าํหนดให้นั้นเป็นกาํลงัสองสมบูรณ์แลว้ให้นาํค่าของ น และ ล ท่ี 

          ไดม้าก่อนหนา้น้ีเขียนอยูใ่นรูปของวงเลบ็ท่ียกกาํลงัสอง 

 

                                                ax2 ± bx + c     =    ( ± )2   
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           1.  ค่ากาํลงัสองของจาํนวนท่ีกาํหนดใหต้่อไปน้ี  ควรจะตอ้งท่องจาํให้ไดเ้พ่ือความรวดเร็วในการคาํนวณ   
                เพราะว่าจะพบไดบ้่อย 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
        2.  เทคนิคการหาค่าของจาํนวนท่ีมีหลกัหน่วยเป็น 5 แลว้ยกกาํลงัสอง 
 

 

 

 

 

 

 

         

       จาํนวนรูป 
     ยกกาํลงัสอง 

    ค่าของจาํนวน 
    ท่ียกกาํลงัสอง 

12  

22  

32  

42  

52  

62  

72  

82  

92  

102  

112  

122  

132  

142  

152  

 

       จาํนวนรูป 
     ยกกาํลงัสอง 

    ค่าของจาํนวน 
    ท่ียกกาํลงัสอง 

162  

172  

182  

192  

202  

212  

222  

232  

242  

252  

262  

272  

282  

292  

302  

 

เสริม 

(        5)2 =  (        )(        +1) 25   

       จาํนวนรูป 
     ยกกาํลงัสอง 

    ค่าของจาํนวน 
    ท่ียกกาํลงัสอง 

152  

252  

352  

452  

552  

 

       จาํนวนรูป 
     ยกกาํลงัสอง 

    ค่าของจาํนวน 
    ท่ียกกาํลงัสอง 

652  

752  

852  

952  

1052  
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   ตัวอย่าง        จงแยกตัวประกอบพหุนามท่ีเป็นกาํลังสองสมบูรณ์ (ถ้าไม่ใช่ไม่ต้องแยก)    
 

1)                        x2 + 16x + 64  

  

 

 

 

 

 

2)                      y2 – 28y + 196 

   

 

 
 

  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 
 

               ไม่ใช่ 
  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 

 

      ไม่ใช่ 

 

 

3)                          25m2 + 30m + 9    

 
 
 
 
 

 

4)                   100n2 – 260n + 169 

   
 
 
 

  

             ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 
 

               ไม่ใช่ 
  

            ใช่  แยกไดว่้า ; ........................................ 

 

      ไม่ใช่ 

 

 

5)                        m2 + 6m – 16 

 
 
 
 
 

 

6)                     9y2 – 80y + 100 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  

             ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 
 

               ไม่ใช่ 
  

             ใช่  แยกไดว่้า ; ........................................ 

 

      ไม่ใช่ 

 

 

  

              

             จบรูปแบบที่ 2 แล้วครับ !!! 

         เราไปทําแบบฝึกหัดที่ 3 กนันะครับ  
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  แบบฝึกหัดที่ 3 

    ตอนท่ี  1       จงแยกตัวประกอบพหุนามท่ีเป็นกาํลังสองสมบูรณ์ (ถ้าไม่ใช่ไม่ต้องแยก)    
 

 

1)                        y2 + 10y + 25  

  

 

 

 

2)                      w2 – 14w + 49 

   

 

 
 

  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 
 

               ไม่ใช่ 
  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 

 

      ไม่ใช่ 

 

 

3)                          a2 – 4a + 4    

 

 

 

 

4)                          d2 + 2d + 1 

   

 

 
 

  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 
 

               ไม่ใช่ 
  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 

 

      ไม่ใช่ 

 

 

5)                        m2 + 6m – 16 

 

 

 

 

6)                       y2 – 20y + 100 

 

 
 

  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 
 

               ไม่ใช่ 
  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 

 

      ไม่ใช่ 

 

 

7)                       – j2 + 12j – 64 

 

 

 

 

8)                      h2 – 24h + 144 

 

 
 

  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 
 

               ไม่ใช่ 
  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 

 

      ไม่ใช่ 

 

 

9)                        f2 + 30f + 225 

 

 

 

10)                        c2 – 36c + 324 

 

 
 

  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 
 

               ไม่ใช่ 
  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 

 

      ไม่ใช่ 
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11)                      n2 + 13n + 36 

 

 

 
 

 

12)                      s2 – 26s + 169    

 

 
 

  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 
 

               ไม่ใช่ 
  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 

 

      ไม่ใช่ 

 

 

13)                     b2 + 55b + 484 

 

 

 
 

 

14)                       p2 – 40p + 400 

 

 
 

  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 
 

               ไม่ใช่ 
  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 

 

      ไม่ใช่ 

 

 

15)                     t2+ 34t + 289 

 

 

 
 

 

16)                      k2 – 40k + 256 

 

 
 

  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 
 

               ไม่ใช่ 
  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 

 

      ไม่ใช่ 

 

 

17)                   p2 – 48pq + 576q2 

 

 

 
 

 

18)                    a2 + 56ab + 784b2 

 

 
 

  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 
 

               ไม่ใช่ 
  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 

 

      ไม่ใช่ 

 

 

19)                  – m2 + 45mn + 196n2 

 

 

 
 

 

20)                     d2 – 52de + 676e2 

 

 
 

  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 
 

               ไม่ใช่ 
  

                   ใช่   แยกไดว่้า ; ........................................ 

 

      ไม่ใช่ 
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      หน้า 202 - 248  

มใีนเอกสารตวัเตม็ 
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                               การแยกตัวประกอบของพหุนามดีกรีสองท่ีเป็นผลต่างกําลังสอง              
 

 

                     ก่อนท่ีเราจะทาํการศึกษาการแยกตวัประกอบพหุนามดีกรีสองท่ีเป็นผลต่างกาํลงัสองนั้น  เราควรมาทาํความ 

            เขา้ใจเสียก่อนว่า  พหุนามดีกรีสองท่ีเป็นผลต่างกาํลงัสองคอือะไร   

                  พจิารณาการคูณพหุนามกับพหุนามท่ีกําหนดให้ต่อไปนี ้
 

                  1)                               (x + 3)(x – 3)         =   

   =  

   =  

   ดังนั้น =  

             = 

  2)    (4x + 5)(4x – 5)  =   

   =  

   = 

     ดังนั้น =  

               = 

      จากตวัอยา่งการคูณพหุนามกบัพหุนามขา้งตน้ จะไดว่้า   ; 

              

 

       สามารถเขียนสลบักนัไดว่้า ; 

 

 

  

    การแยกตัวประกอบพหุนามดีกรีสองท่ีเป็นผลต่างกาํลังสองแจกแจงเป็นข้ันตอน ได้ดังน้ี 

                   ขั้นตอนท่ี 1    ตอ้ง check เสียก่อนว่าพหุนามท่ีกาํหนดให้นั้นสามารถทาํให้อยูใ่นรูปผลต่างกาํลงัสองไดห้รือไม่ 

                      จาก               (หนา้)2 – (หลงั) 2           เรียกว่า   _______________________         

                                 

                       ดังนั้น     _________________________________________________________________________  

รูปแบบท่ี 3 
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     ตัวอย่าง      จงพจิารณาพหุนามท่ีกําหนดให้ต่อไปนี้ สามารถทําเป็นผลต่างกําลังสองได้หรือไม่ 

1)     x2 – 49 

 
 

2)   4y2 – 9 

3)     m2 + 25 

 
 

4) – n2 – 36 

5) – 100x2 + 4y2 

 

 

6) 64a2 – 9b2 

                    

                   ขั้นตอนท่ี 2    จากขั้นตอนท่ี 1 เม่ือพิจารณาแลว้ว่า พจน์หนา้ และ พจน์หลงั ท่ีโจทยก์าํหนดให้นั้นมีเคร่ืองหมาย 

           หนา้พจน์ท่ีตรงขา้มกนั ให้เขียนพจน์หนา้ และพจน์หลงัให้อยูใ่นรูปกาํลงัสอง โดยพจน์หนา้เป็น   

                                    บวก และพจน์หลงัเป็นลบ    เช่น 

     1)     x2 – 36       =      __________________ 

     2)    100 – y2       =      __________________  

     3)   – 49 + m2      =      __________________      =      __________________                   

                   ในกรณีท่ีพจน์หนา้หรือพจน์หลงัท่ีโจทยก์าํหนดมาให ้เป็นพจน์ท่ีมีตวัแปรท่ีมี สปส. หนา้ตวัแปร 

                                           ไม่ใช่ 1 แลว้นั้น ตอ้งเขียนให้อยูใ่นรูปวงเลบ็ยกกาํลงัสอง     เช่น 

 1)      25x2 – 4          =      __________________    =    __________________ 

 2)     64x2 – 25y2      =      __________________    =    __________________ 

 3)  – 144m2 + 25k2   =      __________________    =    __________________    =    __________________ 

                    

                    ขั้นตอนท่ี 3    เม่ือจดัรูปพหุนามตามขั้นตอนท่ี 2 แลว้ก็จะไดพ้หุนามรูปผลต่างกาํลงัสอง ใหเ้ร่ิมทาํการแยกตวั   

                                           ประกอบพหุนามตามน้ี 

• เขียนวงเลบ็สองวงเลบ็คูณกนัตามน้ี          (                       )(                       ) 

• นาํจาํนวนท่ีอยู่ใตเ้ลขยกกาํลงัสองทั้งหมดของพจน์หน้าใส่ในตาํแหน่งหน้าของทั้งสอง

วงเลบ็     

• นาํจาํนวนท่ีอยู่ใตเ้ลขยกกาํลงัสองทั้งหมดของพจน์หลงัใส่ในตาํแหน่งหลงัของทั้งสอง

วงเลบ็ 

• เคร่ืองหมายท่ีจะคัน่ระหว่างหนา้กบัหลงัของแต่ละวงเลบ็นั้นตรงขา้มกนั   คือ   +    กบั   – 
                                           

 

                                    ( หนา้ )2  –  ( หลงั )2       =      
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  แบบฝึกหัดที่ 4 

   ตอนท่ี  1       จงแยกตัวประกอบพหุนามท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ีด้วยวิธีผลต่างกาํลังสอง    
 

1) (x)2 – (2)2   

 

 

 

2) (13)2 – (a)2 

 

3) (15)2 – b2 

 

4) x2 – 122  

 

5) p2 – 12  

 

 

 

6) 502 – x2  

 

7) v2 – 1  

 

8) u2 – 16  

 

9) s2 – 25  

 

 

 

10) c2 +  49  

 

11) e2 –  81  

 

12) 121 –  b2  

 

13) 169 – m2  

 

 

 

14) 256 – x2  

 

15) – 324 – b2  

 

16) 400 – h2  

 

17) y2 – 441  

 

 

 

18) f2 – 529  

 

19) w2 + 676  

 

20) u2 – 729  

 

21) y2– 841 

 

 

 

22) – 1600 – x2  

 

 

23)  n2 – 10,000 

 

 

24) 1225 – d2 

 

25) – 3025 + g2  

 

 

 

 

 

26) – p2 + 1024  
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                                 SELF  PRACTICE  (แบบฝึกหัดตนเอง)  

 

 

 

1) (y)2 – (7)2 

 

 

 

2) (z)2 – (10)2 

 

3) (17)2 – (b)2 

 

4) (22)2 – x2 

 

5) w2 – 82  

 

 

 

6) 312 – y2  

 

7) b2 – 4  

 

8) x2 – 9  

 

9) t2 –  36  

 

 

 

10) d2 –  64  

 

11) – k2 –  100  

 

12) 144 –  z2  

 

13) 196 – n2  

 

 

 

14) 225 – r2  

 

15) 289 – a2  

 

16) 361 + g2  

 

17) e2 – 484  

 

 

 

18) i2 – 576  

 

19) j2 – 625  

 

20) – v2 – 784  

 

21) a2 + 900 

 

 

 

22) q2 – 2500 

 

23) 3,600 – k2  

 

24) e2 – 2025 

 

25) – h2 + 5625  

 

 

 

 

 

 

26)  – 2025 + x2  
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      หน้า 255 - 321  

มใีนเอกสารตวัเตม็ 
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                           การแยกตัวประกอบพหุนามดีกรีสอง  โดยใช้วิธีทําเป็นกําลังสองสมบูรณ์ ( ผสมกบัผลต่างกําลังสอง )              
 

 

 

                    นอกจากวิธีการแยกตวัประกอบพหุนามรูป ax2 + bx + c ท่ีเราไดท้าํการศึกษามาก่อนหนา้น้ีแลว้นั้น ยงัมีการใช้

ความรู้เร่ืองพหุนามกาํลงัสองสมบูรณ์และผลต่างกาํลงัสองเขา้มาช่วยในการแยกตวัประกอบไดอี้กดว้ย 

 พหุนามกําลงัสองสมบูรณ์ 

  

 

 

      พหุนามผลต่างกําลังสอง                                

                    

 

 

 

 

                      ซ่ึงการแยกตวัประกอบวิธีน้ีมกัจะใชก้บัพหุนามรูป ax2 + bx + c ท่ีเราไม่สามารถแยกตวัประกอบไดด้ว้ยวิธีท่ี

ไดท้าํการศึกษามาก่อนหนา้น้ี  

 

                                            ข้ันตอนการแยกตัวประกอบพหุนามรูป ax2 + bx + c ด้วยวิธีน้ี มีข้ันตอนดังน้ี  

 ขั้นตอนท่ี 1 พหุนามดีกรีสองนั้น ตอ้งอยู่ในรูป ax2 + bx + c โดยท่ี a เป็นจาํนวนเตม็บวกท่ีมากกว่า 0 และ b, c 

เป็นจาํนวนเต็มท่ีไม่ใช่ศูนย ์กล่าวง่ายๆ ไดว่้าตอ้งมีพจน์ 3 พจน์ คือ พจน์หน้า (ax2), พจน์กลาง 

(bx), พจน์หลงั (c) ครบทั้ง 3 พจน์ 

 

                          ในกรณีท่ีขาดพจน์กลาง (bx) หรือ พจน์หลัง (c) พจน์ใดพจน์หนึ่งไปนั้นเราจะใช้วิธีการแยกตัวประกอบ 

                                พหุนามด้วยวิธีท่ีเราได้ศึกษามาก่อนหน้านี้ ไม่ว่าจะเป็นการดึงตัวร่วม หรือ ผลต่างกําลังสอง  

 

 

 

 ขั้นตอนท่ี 2 พหุนามดีกรีสองจะตอ้งเรียงดีกรีจากมากไปน้อย   ถา้ไม่ไดเ้รียงดีกรีจะตอ้งทาํการเรียงดีกรีใหม่    

เช่น  

                    1)        8 – 6x + x2  →    __________________________ 

                    2)    – 5x2 + 12 – 4x  →    __________________________ 

 

 

 

 

 

 

รูปแบบท่ี 4 
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 ขั้นตอนท่ี 3 ในกรณีท่ีพหุนาม ax2 + bx + c ท่ีเราจะแยกตวัประกอบนั้น a ≠ 1 ให้ทาํการดึงค่า a ออกมาจากทั้ง

พจน์หน้า กลาง หลงั เพราะเราตอ้งการให้พจน์หน้าอยู่ในรูป x2 เพ่ือทาํให้การแยกตวัประกอบทาํ

ไดง้่ายขึ้น   เช่น  

   1)       2x2 + 6x – 10  →  

   2)       3x2 – 9x + 5  →   

   3)       5x2 + 2x – 10  →   

   4)       7x2 – 3x + 2  →   

   5)       – x2 – 3x + 7  →   

   6)         6x2 + x – 4  →   

 ขั้นตอนท่ี 4 จากรูปพหุนามท่ีโจทยก์าํหมดให้ เม่ือ a = 1 แลว้ เราจะสร้างพหุนามกาํลงัสองสมบูรณ์ให้เกิดขึ้น 

โดยพิจารณาพจน์หน้าและพจน์กลาง เพ่ือท่ีจะเติมพจน์ + (หลงั)2 เข้าไปให้กลายเป็นกาํลงัสอง

สมบูรณ์ แต่เราก็จะตอ้งเติมพจน์ – (หลงั)2 เขา้ไปดว้ยเพ่ือไม่ให้ค่าของโจทยเ์ปล่ียนแปลง จากนั้น

ทาํการเปล่ียนพหุนามกาํลงัสองสมบูรณ์ท่ีเราไดน้ั้น  ให้อยูใ่นรูปของ (x + ล)2 หรือ  (x – ล)2 

 ขั้นตอนท่ี 5 พยายามจัดรูปพหุนามจากขั้นตอนท่ี 4 ให้อยู่ในรูปของผลต่างกําลังสอง แล้วทาํการแยกตัว

ประกอบด้วยวิธีผลต่างกาํลงัสอง แต่ถ้าไม่สามารถจัดรูปพหุนามจากขั้นตอนท่ี 4 ให้อยู่ในรูป

ผลต่างกาํลงัสองไดแ้ลว้ กล่าวง่ายๆ คือ ผลสําเร็จหลงักาํลงัสองสมบูรณ์นั้นเป็น + ก็จะหมายความ

ว่า พหุนามท่ีโจทยก์าํหนดมาให้นั้นไม่สามารถแยกตวัประกอบไดน้ัน่เอง 

 

 

              

             

                 เราไปทําแบบฝึกหัดที ่5   

        พร้อมๆ กนันะครับ จะได้เข้าใจ 

     การแยกตัวประกอบรูปแบนีน้ะครับ     
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แบบฝึกหัดที่ 5 

  จงแยกตัวประกอบท่ีกาํหนดให้ต่อไปน้ีโดยใช้พหุนามกาํลังสองสมบูรณ์และผลต่างกาํลังสอง        
 

1)              x2 + 14x + 48   

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2)              a2 – 16a + 60   
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